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Wstep

Zeszyt cwiczen jest Scisle zwigzany z podrecznikiem Matematyka z kluczem.
Do kazdego z 34 tematoéw z podrecznika przygotowaliSmy zestawy zadan:
latwiejszy na stronie zielonej, trudniejszy — na niebieskiej oraz na medal — pod
kodami QR prowadzgcymi do portalu docwiczenia.pl. Dodatkowo w publikacji
umiescilismy dwa zestawy powtdrzeniowe po szkole podstawowej, ktére bedg
pomocne w przygotowaniu do egzaminu osmoklasisty.

Po kazdym dziale zamiescilismy blok zadan Sprawdz, czy potrafisz, ktérych
rozwigzanie pomoze Ci przygotowac sie do pracy klasowej. W publikacji znaj-
dziesz zadania typu egzaminacyjnego, dzigki czemu mozesz sukcesywnie si¢
z nimi oswajac. W czesci Jak na egzaminie zebraliSmy zadania, ktére wystapily
na egzaminach i s3 juz w zasiegu Twoich mozliwosci.

o
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Diagramy i wykresy

o Na wykresie przedstawiono temperature mierzong co godzing pewnego dnia
w lutym w Ottawie. Odpowiedz na pytania, korzystajac z informacji umieszczo-
nych na wykresie.

A temperatura [°C]
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W jakich godzinach temperatura spadata?

O ktérej godzinie zanotowano najwyzszg temperature?
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Jaka to byla temperatura?

O ktorej godzinie zanotowano najnizszg temperature?

Jaka to byla temperatura?

W jakich godzinach temperatury byly ujemne?

O ktérych godzinach notowano temperature 4°C?

Wyjasnij, dlaczego na podstawie tego wykresu nie mozna odpowiedzie¢ na py-

tanie, jaka temperatura byta o 12.30.

) Pokoloruj diagram zgodnie z legenda i wpisz na nim odpo-
wiednie liczby. Uzupelnij brakujace dane.

Co jesz na drugie $niadanie?
M kanapke — 40% B batonik zbozowy - 15%
M owoce lub salatke - 25% inne - %




1. Diagramy i wykresy

9 Wykres przedstawia, w jakiej odleglosci od domu znajdowal si¢ Maciek o réz-
nych godzinach w czwartek po poludniu. Tego dnia o godzinie 14.15 Maciek
wyszedl na angielski, ktory zaczynat sie o 14.30, potem wrdcit do domu i zjadt
obiad. Nast¢pnie poszed! na przystanek i pojechal autobusem na trening. Wra-
cajac z treningu, wysiadl z autobusu wezesdniej i poszedt do kolegi z klasy, razem
odrobili chemig, po czym Maciek wrocit do domu na piechote.

Podpisz wskazane fragmenty wykresu, a nastepnie odpowiedz na pytania.

} odleglosc od domu [m] \
l
3000
l
2000
— 1T\
\
1000 ¥ \
/ \ \
/ A )
200
[ HER \ A
14.15 15.00 16.00 17.00 8.00 19.00 20.00
godzina
powrot i 1( 1( |
z angielskiego
\ F % 2 ¥,

O ktodrej godzinie Maciek wrdcit do domu na obiad?

Ile czasu byt w domu?

Ile czasu byt na angielskim?

Ile czasu byl na treningu?

Ile czasu Maciek czekal na autobus w drodze na trening?

Ile czasu jechal autobusem na trening?
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.1. Diagramy i wykresy

o Odpowiedz na pytania, korzystajac z wykresu z zadania 3.
Jak daleko od Macka mieszka kolega, z ktdrym odrabial chemie?

Dokad Maciek ma dalej: na angielski czy do kolegi?

Na podstawie wykresu mozna oblicza¢ predkosci, z jakimi poruszal si¢ Maciek.

; 1k oA K
Droga na angielski: 1 KM, czas: 15 MiN | predkosé: 15 i Czyl 4Tm_

Oblicz podobnie.
Predkos¢, z jaka Maciek wracal od kolegi do domu:

droga: , CZas: , predkos¢:
Przyblizona $rednia predkos¢, z jaka jechal autobus na trening:

droga (zaokraglona do pelnych kilometrow): ,

czas: , predkos¢:

Informacja do zadan 5-7

Instytut Meteorologii i Gospodarki Wodnej regularnie przeprowadza pomiary sta-
nu woéd w gtéwnych rzekach Polski. Poziom wody w Wiéle oraz jej przepltyw (czyli
ile metrow sze$ciennych wody przeplywa w ciggu sekundy przez dane miejsce) s
mierzone m.in. w Zawichoscie, Putawach i Warszawie. W Zawicho$cie sredni prze-
plyw, czyli ilo$¢ wody przeplywajacej przez poprzeczny przekrdj rzeki, wynosi okoto
450 m3/s. P6zng wiosng 2010 roku w Polsce wystapity powodzie spowodowane du-
zymi opadami.

€) Przeanalizuj wykres pokazujacy przeplyw wody zanotowany w wybranych
dniach w Zawichoscie i Pulawach i odpowiedz na pytania.

Przeptyw Q 7000
3

A\
5000 rf‘
N A
4000 — Zawichost
3000 \\ / / \\ —— Putawy

000 N/EA\
1000 | N \\

0 i i i i [

S & K F &£ J
cS‘Q {5@
DA

Zrodlo: Okreslenie warunkéw przejscia wielkich wod w rzekach regionu wodnego Wisty Srodkowej
z uwzglednieniem wielkosci przeplywow charakterystycznych w profilu Zawichost, IMiGW, 2012
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.1. Diagramy i wykresy

Jakiego okresu dotyczy wykres?

Ile to tygodni?

Ile metréw szesciennych wody przeptywato w Wisle w ciggu sekundy w Zawicho-
Scie 12 maja 20107

Ile razy wigkszy byl ten przeptyw od sredniego przeptywu?
Jaki byt najwigkszy przeptyw w Zawichoscie miedzy 19 a 26 maja?

Kiedy zanotowano najwyzszy przeplyw w Zawichoscie, a kiedy — w Pulawach?

{® W tabeli podano zaokraglone wartosci przeptywéw wody w Wisle w Warszawie
w maju i czerwcu 2010 roku. Na podstawie tych danych uzupelnij wykres z ¢wi-
czenia 5, aby przedstawial dane dla trzech miejscowosci.

Data 12.05 | 19.05 | 21.05 | 26.05 | 2.06 3.06 9.06 10.06 16.06

Przeplyw | 1500 | 1200 | 5000 | 4000 | 1800 = 1700 | 5300 & 5100 = 1300
w [m3/s]

Ktérego dnia w czerwcu 2010 roku zanotowano najwyzszy przeptyw wod w Za-
wichoscie, a ktdrego — w Warszawie?
Gdzie ten najwyzszy przeplyw nastgpit wczesniej? Dlaczego?

Ktdre z ponizszych zdan jest prawdziwe w odniesieniu do wykresu zamieszczo-
nego w zadaniu 17

A. O godzinie 10.00 temperatura wynosita —1°C.

B. Temperature 2°C uzyskano w dwéch pomiarach.

C. W potudnie temperatura byla ujemna.

D. O godzinie 16.00 temperatura byta wyzsza niz o 17.00.

Ok D Wskazéwka (E) Na medal
) docwiczenia.pl docwiczenia.pl
(& Kod: M8VV2Y Kod: M8UV29 9
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4 Srednia arytmetyczna Eﬁ g docwiazenad
€D Uzupetnij tabele.
Imie | Suma  Liczba  Srednia
Lo Oceny | .
i nazwisko ocen ocen ocen
Julia Kochanska B 4 2 6 5

Tomasz Sierpinski 6 5 nb = nb 4

Adam Kuratowski 4 4 3 6 nb

e Na osi zaznaczono dwie liczby i ich §rednig arytmetyczng. Zapisz liczbe, ktorg
oznaczono litera.

a) A ) C
.‘ 4 — ] I —
13 19 8 15
B D
7,7 8,3 5 6,5

€) Uzupelnij okienka tak, aby érednia arytmetyczna kazdej pary liczb wynosita 4.

N KN 3 S EN N

) Ponizej pokazano zestaw uporzadkowanych danych. Skreslaj po tyle samo liczb
z obu koncéw, aby znalez¢ mediane.
a)0,0,0,3,3,4,7,8,9,9,10, 11, 13, 13, 13, 14, 17, 22, 23, 24, 28, 32, 32, 32, 40

Mediana podanego zestawu liczb:
b)1,3,4,4,4,5,8,8,8,8,9, 12, 12, 13, 13, 14, 14, 23, 23, 23, 25, 70

Mediana podanego zestawu liczb:

€) Uzupetnij tabele.

Dane uporzadkowane
Dane surowe (otocz mediang lub podkresl liczby Mediana
potrzebne do jej obliczenia)

3,5,11,2,8

'4: 7} 0:! Ut 2: 2

5, 128,777,2,11,9

10



.2. Srednia arytmetyczna

o Bartek i Gosia zadali kilku znajomym pytanie: ,Ile psoéw lub kotéw mieszka
w twoim domu?”. Ponizej pokazano odpowiedzi, ktére uzyskali. Przepisz je
w sposob uporzadkowany i podaj mediany tych zestawow liczb.

Wyniki ankiety
Bartek 1,0,2,0,0,3,1
Gosia 7,0,0,1,0,1,2,0,0, 1
Bartek: Gosia:
mediana: mediana:

@) Ania przeprowadzita badanie. Zapytata wszystkich w klasie, ile majg dzi$ ze
sobg dlugopisow. Wyniki przedstawila na diagramie, uwzglednita w nich row-
niez swoja odpowiedz. Korzystajac z diagramu, uzupelnij tabele i napisz, czy
dzié w klasie Ani na jednego ucznia przypadaja wiecej niz 2 dtugopisy.

liczba oséb
9
8 —
7 S
6 N
5 (@
4 N
3 (D
2 2
] _ liczba dtugopiséw 973-
0 : u jednego ucznia
0 1 2 3 4 5
Liczba dlugopiséw Liczba osdb, ktére maja Liczba dlugopisow
u jednego ucznia tyle dlugopisow u tych uczniow

0 2 0-2=0

1

2

3

4 4-1=4

3 1

RAZEM
Wiszystkich diugopisow w klasie jest , a 0s0b w klasie jest
Srednio na osobe przypada dtugopisu, czyli niz 2 dtugopisy.

1




.2. Srednia arytmetyczna

6 Uzupelnij oceny w ostatniej kolumnie tak, aby zgadzata si¢ obliczona $rednia.

Imie i nazwisko Oceny i‘f;a L;izel;a Srednia
Klaudia Banach 5 3 2 4 4,0
Wojciech Borsuk 3 nb 5 5 4,25
Anna Mazur nb 5 nb 3 4,67

€) Uzupehnij puste okienka tak, aby $rednia kazdego zestawu liczb wynosita 4.

E3 El KB EB KR

X EN 3 I8

KN ENERI KR

|

@ W druzynie harcerskiej $rednia wieku pietnastu harcerzy wynosi 13 lat, a jesli
uwzglednimy réwniez druzynowego, to $rednia ta wzrosnie do 13,5 roku. Ile lat

ma druzynowy? Uzu;

velnij tabele i rozwiagz zadanie.

Liczba osob

Srednia wieku

Laczny wiek

Harcerze bez
druzynowego

Harcerze
z druzynowym

Wiek druzynowego:

12




.2. Srednia arytmetyczna

0 Na diagramie przedstawiono oceny z kla- liczba 0s6b
SR . s ; - oo 7
sowki uczniéw pewnej klasy. Przeanalizuj é
diagram i odpowiedz na pytania. 5
4
Ile 0s6b otrzymato jedynki? 3
2
Ile 0s6b otrzymato dwajkiz 1 -
0
Ile 0sdb otrzymalo trojki? 2 3 4 5 6

Ile 0sob pisato klasowke?

Oblicz $rednig wszystkich ocen.

Wyobraz sobie, Ze piszacych klasowke ustawiamy w szeregu wedtug uzyskanych
ocen — od najnizszej do najwyzszej — i wydajemy komende ,,kolejno odlicz”. Jaki

numer ma osoba stojagca w srodku?

Jaka ocene dostala ta osoba?

Jaka jest mediana tego zestawu danych?

O$miu uczniéw wykonalo dodatkowa prace domowg. Dwoch z nich otrzymato
za to piatki, a pozostali dostali szdstki.

Uzupetnij ponizsze zdania. Wybierz odpowiedz sposrdd oznaczonych literami
A i B oraz odpowiedz sposréd oznaczonych literami C i D.

Srednia ocen za t¢ prace wynosi
A.5,5. B. 5,75.

Jesli jeszcze dwoch nieobecnych wezedniej uczniéw odda te prace i jeden z nich
dostanie piatke, a drugi szostke, to Srednia ocen za te prace

C. wzroénie. D. zmaleje.
Wskazéwka (E) Na medal
docwiczenia.pl docwiczenia.pl
Kod: MBUUET Kod: MBWUMP 13




P51 Zbieranie i porzadkowanie danych

E €D Ania z 8a, Bartek z 8b i Czarek z 8c zebrali w swoich klasach informacje o wy-
nikach ostatniej klasowki z matematyki. Dostali odpowiedzi od wszystkich
ucznioéw ze swoich klas. Zapisali wyniki z uwzglednieniem wlasnych ocen.
Podsumuj dane zebrane przez kazdego z uczniéw (pomin plusy i minusy przy
ocenach). Przedstaw je w tabeli oraz na diagramach.

Wryniki klaséwki z matematyki, klasa 8a:

Ocena 1 2 3 4 5 6
Odpoviedzi| | NU | NSL S
Razem

Wryniki klasowki z matematyki, klasa 8b:

Ocena 1 2 3 4 5 6
Odpowiedzi || | LT L I
O
= Razem
=
ﬁ Wyniki klasowki z matematyki, klasa 8c:
o 5-,3,3-,4,5,1,5-,4+,5,3—,3+,5,3,2,6,6—,4,5,5,4—, 4+, 5, 3, 3+, 4+
N |
@) Wyniki klaséwki z matematyki:
= liczba osob
Klasa 8a 12
11
Ocena  Liczba oséb 10
! :
_ 7
- 6
3 5
4
: 3
5 2
1
o 0 ; ; ;

Srednia ocen z klaséwki w klasie 8a:

14




Klasa 8b

Ocena

Liczba osob

1

2

W W N

Srednia ocen z klaséwki w klasie 8b:

P

—h
C=NWAAUONOWO O

.3. Zbieranie i porzadkowanie danych

liczba osob

Klasa 8¢

Ocena

Liczba os6b

2

Srednia ocen z klasowki w klasie 8c:

liczba osdb

Klasy 8a, 8b i 8c razem

Liczba osob

23

18

40
35
30
25
20
15
10

D

0

liczba oséb

| 1 2
Srednia ocen z klaséwki we wszystkich trzech klasach: ocena

15
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|.3. Zbieranie i porzadkowanie danych

E 9 W pewng upalng sobote w lodziarni ,Inuita” sprzedano bardzo duzo porcji
lodéw. Najwigcej, bo az 108, stanowily porcje po dwie galki. Sprzedano takze
80 porcji jednogatkowych i 84 porcje trzygatkowe. Wyraznie mniej chetnych
bylo na porcje po cztery galki, bo zamdwiono ich tylko 27. Za to rekordowy
tfakomczuch kupil sobie porcje zlozong z az siedmiu galek.
Zapisz dane w tabeli I i na jej podstawie sporzadz diagram stupkowy.
Oblicz, ile wszystkich porcji sprzedano.
Uzupelnij tabele I i na jej podstawie narysuj procentowy diagram kolowy.

Tabela I

Liczba galek 1 2 3 4 5 wiecej

Sprzedane porcje

Liczba wszystkich sprzedanych porcji:
Tabela II

Liczba galek 1 2 3 4 5 wiecej

Procent liczby

7%
sprzedanych porcji 27%

Diagram I Diagram II

v sprzedane porcje
110
100 _
90 _ \
70
60
50
40
30
20
10
0 [ I [ |
1 2 3 4 5 wiecej

liczba gatek

Oblicz, ile $rednio galek przypadato na jedng porcje.

16




|.3. Zbieranie i porzadkowanie danych

e Przeprowadz wlasne badanie. Zapytaj wszystkich uczniéw swojej klasy na przy-
kiad o ulubiony gatunek muzyczny albo ulubiony kolor. Wyniki zapisz w poniz-
szej tabeli. Nastepnie przedstaw wyniki na diagramach stupkowym i kolowym.

Temat badania:

Liczba uczniow w klasie:

Pytanie:

Odpowiedzi do wyboru:

Inne

liczba 0s6b

) € W pewnej firmie bylo zatrudnionych w sumie 12 os6b: dyrektor, dwéch kierow-
nikow otrzymujacych jednakowe pensje i pracownicy techniczni. Ich miesieczne
wynagrodzenia wynosily w sumie 50 000 zI. Podzial tej kwoty w zaleznosci od
stanowiska przedstawia diagram.

| 30%
~ , . ., wynagrodzenia \¢ wynagrodzenie
Ocen prawdziwo$¢ podanych  pracownikéw )T | / dyrektora
zdan. Wybierz P, jeéli zdanie jest ~ echnicznyeh
prawdziwe, albo F — jesli jest fal- | [
SZywe. | 25%
| wynagrodzenia
= kierownikow
Pensja pracownika technicznego byta o 20% wyzsza od pensji kierownika. | P | F
Pensja kierownika w tej firmie wynosita 6250 zt. P
00 Wskazéwka (E) Na medal
: docwiczenia.pl docwiczenia.pl
Ojic Kod: M87L63 Kod: MBEUW2 L
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48 Czy statystyka mowi prawde

€D W trzech szkotach 15 marca i 15 maja zbadano, ilu uczniéw przyjechato do

szkoly na rowerze. Wyniki przedstawiono na diagramach. Uzupelnij podpisy

pod diagramami. Podkresl nazwy szkol, w ktérych w maju na rowerze przyije-

chalo co najmniej dwa razy wiecej osob niz w marcu.

SP 267 SP 37 SP 17
160 60 53
140 — 55 52
120 e 50 51
100 — 45 50
80 I 40 49
60 +— - 35 48
40— 8 30 - % g —
20— — 25 46+
1503  15.05 1503 15.05 1503  15.05
W marcu do szkoly na W marcu do szkoly na W marcu do szkoly na
rowerze przyjechalo okolo  rowerze przyjechalo okolo ' rowerze przyjechalo
0s6b. 0s6b. 0s6b.
W maju do szkoly na W maju do szkoly na W maju do szkoty na
rowerze przyjechalo o okolo ' rowerze przyjechalo o okolo = rowerze przyjechato
0séb wiecej niz 0s0b wiecej niz 0 0s6b wiecej niz
W marcu. W marcu. W marcu.

9 W szkolach wyzszych w Polsce studiuje kilkadziesiat tysiecy cudzoziemcow.

W tabeli zamieszczono dokladne dane dla trzech lat akademickich. Przedstaw
te dane na trzech réznych diagramach.

Rok akademicki

2015/2016

2017/2018

2018/2019

Liczba studentow

57 119

72 743

78 259

Zrédlo: Rocznik Statystyczny RP 2019, GUS, s. 364

40000

— liczba studentow 20 000 liczba studentow
90 000 77 500
80 000 75 000
70 000 72 500
60 000 70 000
50000 67 500
40 000 65 000
30 000 62 500
20 000 60 000
10000 57 500

- | . 55000 s " &
) \'\\\% & & A &

o
A L

liczba studentow

90 000
85 000
80 000
75000
70000
65 000
60 000
55000
50000
45 000




| 4. Czy statystyka moéwi prawde

o Wykresy przedstawiajg liczbe turystéw przyjezdzajacych do kilku wybranych
krajéw. Sprébuj odczytaé dane z wykresu i wpisac je do tabeli obok.

mm 2010
I. liczba turystow mm 2018
niebieski = czerwony
Australia (1)
Chorwacja (2)
Polska (3)
Wielka
Brytania (4)

Czy z tego wykresu fatwo jest odczytaé wartosci liczbowe?

I1. liczba turystéw : ;g‘}g
40 000 _/\
35000~ _~ niebieski = czerwony
30000 %% / / Australia (1) P
25000 - 8
20 000 ~ il Chorwacja (2) e
15 000 - -
10000+~ Polska (3) =
5000
0-@ Wielka 2
& & Brytania (4) ~
& é?‘ f < .o kraje Q)
= i QO "? ,-g:
< 8 o
U &

Czy z tego wykresu fatwo jest odczyta¢ wartosci liczbowe?

]
I liczba turystow g o1
40 000
niebieski = czerwony
Australia (1)
Chorwacja (2)
Polska (3)
Wielka
Brytania (4)

Czy z tego wykresu fatwo jest odczytac¢ wartosci liczbowe?

19




| 4. Czy statystyka mowi prawde

o W tabeli przedstawiono wyniki sprawdzianu pisanego przez 100 uczniow klas
6smych pewnej szkoly. Uzupelnij diagramy stupkowe.

0|11|2(3|4|5|6|7|18|9|(10(11|12(13|14|15|16(17|18|19(20
Liczba | 6 1o 1]o0|2|1|3]a|7|13]16|15/10|7|5|a|3|a]l2|1]2
0sob
Diagram I
liczba oséb
f
1
14 =
13 |
12 E N
11 B B
10 B
. [T
; H B
6 H B
5 H B
a H B
3 H B
o N
i H B
0 =i H B
o 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20
punkty
Diagram II Diagram Diagram IV
liczba osob liczba osob liczba osob
54 54 54
51 51 51
48 48 48
45 45 45
42 42 42
39 3 39
36 36 36
33 33 33
30 30 30
27 27 27
24 24 24
21 21 21
18 18 18
15 15 15
12 12 12
9 9 9
6 6 6
3 3 3
0 | b. | B Cbil W I b'l | QI 0 ] ¢) I Q % | Q 0 I ﬂ (L q'l I \l | d)ll Qf
ny NN Yy NCGRT / NN Y
Q 49 o .\"’)! (\/ Q o '\"\f \bf Y 9 '\Qf Of .\Ptj
punkty punkty punkty

Odpowiedz na pytanie, jaki blad popelniono podczas planowania diagramu IV.
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|.4. Czy statystyka mowi prawde

o Samorzad szkolny przeprowadzit ankiete ,,Czy
chcesz, aby w Dniu Sportu odbyt si¢ turniej
koszykowki?”. Nastepnie wyniki zamieszczono
w tabeli, a kilku cztonkéw samorzadu wypo- Nie mam zdania 68%
wiedzialo si¢ na ich temat. Ocen, czy ich wy-

owiedzi s3 zgodne z ikami ankiety (za-
Enacz T AK?lubg NIE). i v ( Zdecydowanie NIE 5%

Zdecydowanie TAK 8%
Raczej TAK 6%

Raczej NIE 13%

Adam: W naszej szkole jest wiecej tych, ktdrzy nie chcg tego turnieju, niz tych,
ktorzy go chca. TAK/NIE

Ewa: W naszej szkole tylko 14% uczniéw glosuje za tym turniejem. TAK / NIE

Cezary: W naszej szkole jest wiecej uczniow, ktdrzy zdecydowanie popierajg ten
turniej, niz tych, ktoérzy s3 mu zdecydowanie przeciwni. TAK / NIE

Dominik: W naszej szkole ponad potowa uczniéw odpowiedziata ,,nie mam
zdania” TAK / NIE

Eustachy: W naszej szkole 82% ucznidw nie glosowato przeciwko turniejowi.
TAK / NIE

Aleksandra: Ucznidw, ktorzy majg zdecydowane zdanie w sprawie turnieju, jest
tylko 13%. TAK / NIE

o Jak sadzisz, ktérzy uczniowie z poprzedniego zadania byli za przeprowadzeniem
turnieju, ktorzy przeciwko, a ktérym byto to obojetne?

Z4a:

przeciwko:

obojetne:

@) @) Na diagramie przedstawiono liczbe ——
kartonéw soku sprzedanego w ciggu
roku przez dwie firmy. Ocen prawdzi-
wos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli
zdanie jest prawdziwe, albo F - jesli 4003
jest fatszywe. Owoce Swiata ~ Na zdrowie

500

Firma ,Owoce $wiata” sprzedata 420 tys. kartonow soku. P | F

Firma ,,Na zdrowie” sprzedala 4 razy wiecej kartonow soku niz firma ,Owoce
Swiata”

Wskazéwka (E) Na medal
docwiczenia.pl docwiczenia.pl
Kod: M8Z5DS Kod: M8LAKV 21




Obejrzyj film
docwiczenia.pl

Kod: MB6WRS

€D Rzucamy szescienna kostka do gry. Zaznacz wybranym kolorem
interesujace nas wyniki i oblicz dane prawdopodobienstwo.

a) prawdopodobienstwo, ze wypadnie mniej niz 5 oczek

Liczba wszystkich mozliwych wynikow:

Liczba interesujgcych nas wynikow (mniej niz 5 oczek):
p — prawdopodobienstwo, ze wylosujemy mniej niz 5 oczek
p=__

b) prawdopodobienstwo, ze wypadnie liczba oczek podzielna przez 4
Liczba wszystkich mozliwych wynikow:

Liczba interesujgcych nas wynikow (podzielnych przez 4):

p — prawdopodobienstwo, ze wylosujemy liczbe oczek podzielng przez 4
p=__
c) prawdopodobienstwo, ze wypadnie mniej niz 7 oczek

Liczba wszystkich mozliwych wynikow:

Liczba interesujgcych nas wynikow (mniej niz 7 oczek):

p - prawdopodobienstwo, ze wylosujemy mniej niz 7 oczek
p =
d) prawdopodobienstwo, ze liczba oczek jest dzielnikiem 12

Liczba wszystkich mozliwych wynikow:

Liczba interesujacych nas wynikow (dzielniki liczby 12):
p — prawdopodobienstwo, ze wylosujemy liczbe, ktora jest dzielnikiem 12

P=_

22



|.5. Proste doéwiadczenia losowe

e Ocen, czy opisane zdarzenie jest pewne, niemozliwe, czy ani niemozliwe, ani
pewne. Podaj jego prawdopodobienstwo.

Opis do$wiadczenia: Wybieramy losowo jedng osobe z twojej klasy.
Opis zdarzenia:
a) Wylosowano dziewczyne.
zdarzenie
P=__
b) Wylosowano dziesi¢cioletniego chlopca.

zdarzenie

p=__

c) Wylosowano osobe, ktdra nie jest petnoletnia.

zdarzenie

reE_

€) Ocen, czy opisane zdarzenie jest pewne, niemozliwe, czy ani niemozliwe, ani
pewne. Podaj jego prawdopodobienstwo.

Opis doswiadczenia: w pudetku . ( . M ¢ N
jest 11 kul takich jak na rysunku, S/ 5/ W

losujemy jedng z nich. ( . ( . . .

!

0
O
N
te
S
N
D
2
-~
Q)

Opis zdarzenia: -

a) Wylosowano bialg kule.
zdarzenie
p=_

b) Wylosowano kule zielong lub w kropki.

zdarzenie
P=_

c) Wylosowano kule, ktéra nie jest czarna.

zdarzenie
P o=

d) Wylosowano jedng kule, ktora nie jest biata.
zdarzenie

p=__




|.5. Proste doswiadczenia losowe

o Rzucamy dwunastoscienng kostka. Ktore prawdopodobienstwo jest wieksze:

24

prawdopodobienstwo, ze wyrzucona liczba bedzie liczbg zlozong, czy praw-
dopodobienstwo, ze bedzie podzielna przez 3? Zaznacz odpowiednie wyniki
i uzupetnij.

Prawdopodobienstwo, ze wyrzuco- Prawdopodobienstwo, ze wyrzuco-
na liczba bedzie liczba zlozona. na liczba bedzie podzielna przez 3.
Liczba wszystkich mozliwych Liczba wszystkich mozliwych
wynikow: wynikow:

OOE® OOE®
©,0,0.0 &M
@ QMDA

Liczba interesujgcych nas wynikéw:  Liczba interesujgcych nas wynikow:

Prawdopodobienstwo, ze wylosujemy Prawdopodobienstwo, ze wylosujemy

liczbe ztozona: liczbe podzielng przez3:

Wieksze jest prawdopodobienstwo, ze

Co jest bardziej prawdopodobne:

to, Ze rzucajgc szeScienng kostka, wylosujemy dzielnik liczby 6,

czy to, ze rzucajac dwunastoscienng kostka, otrzymamy wynik, ktory
jest dzielnikiem liczby 122

Liczba wszystkich mozliwych Liczba wszystkich mozliwych
wynikow: wynikow:
e * % 0.0.60.0
2 @
el D010,
® o o ° @ : : @@@@

Liczba interesujacych nas wynikéw: Liczba interesujacych nas wynikow:
Prawdopodobienstwo, ze wylosujemy  Prawdopodobienstwo, ze wylosujemy
dzielnik liczby 6: dzielnik liczby 12:

Wigksze jest prawdopodobienstwo, ze




|.5. Proste doéwiadczenia losowe

o W pudetku jest 12 kul w trzech kolorach: biatym, zielonym i niebieskim. Praw-
dopodobienstwo wylosowania z tego pudelka zielonej kuli jest rowne %, a kuli,
ktora nie jest biala, jest rowne %. Pokoloruj odpowiednio kule.

LOOLOLOLOLOLOOLOO

o W Kklasie Alicji miejsca w fawkach przydzielane sg losowo. Zaznacz réznymi
kolorami odpowiednie miejsca i oblicz prawdopodobienstwo, ze Alicja be-
dzie siedziala:

a) w rzedzie fawek pod oknem,

(kolor )
P —

b) w ostatniej tawce,
(kolor )
p=_

c) w trzeciej fawce od tablicy,
(kolor )
p =

d) w 20. fawce.

(kolor )
P=__

@) ) Rzucamy dwiema kostkami, czworoscienna
i dwunasto$cienng, takimi jak na zdjeciu.
Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wy-
bierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F -

jesli jest falszywe.
Prawdopodobienstwo wyrzucenia kazda z kostek liczby parzystej jest takie P F
samo.
Prawdopodobienstwo wyrzucenia kazdg z kostek liczby podzielnej przez 3 jest P |
takie samo.

[=]:4 il Wskazéwka (E) Na medal
:"’ = B docwiczenia.pl docwiczenia.pl

(Sl AT Kod: M83SV1 Kod: M8L4VH 25
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Sprawdz, czy potrafisz

Informacja do zadan 11i 2

Oto lista ucznidw, ktorzy przeszli do dzielnicowego etapu konkursu matematycz-
nego. Osoba wylosowana sposrod nich bedzie obecna przy otwieraniu koperty
z zadaniami w kolejnym etapie konkursu.

Imie i nazwisko Klasa Liczba punktow Wiek
Anna Banko 8a 19 14
Piotr Ciech 8b 21 15
Zuzanna Dro$ 7a 20 14
Damian Graski 5¢ 25 11
Maciej Kalemba 7a 22 13

Zadanie 1.
Jakie jest prawdopodobienstwo, ze zostanie wylosowana dziewczyna?

2 2 3 5
A'E B.g C'E DE

Zadanie 2.

Srednia arytmetyczna wynikéw uzyskanych przez uczniow, ktérzy zakwalifikowali
sie do dzielnicowego konkursu matematycznego, jest rowna

A. 20. B. 21. C. 21,4. D. 21,75.

Zadanie 3.

Wojtek mial z matematyki trzy oceny, ktorych srednia wynosita 4. Dzisiaj z odpo-
wiedzi dostat jeszcze 6. Czy teraz $rednia jego ocen wynosi 57
Wybierz odpowiedz T albo N i jej uzasadnienie sposrod 1, 2 albo 3.

T | Tak . |(4+6):2=5.
poniewaz 2. |18:4=4,:.
N | Nie, 3. | szostka podwyzszyta jego Srednia.

Brudnopis




Informacja do zadan 4-6

Uczniowie klasy 8d wybrali si¢ na wycieczke po swojej miejscowosci $ladami pa-
trona szkoty. Wycieczka rozpoczynata si¢ w szkole, skad uczniowie udali sie pod
ratusz, gdzie mieli dluzsze spotkanie z przewodnikiem miejskim. P6zniej pokony-
wali wyznaczong tras¢ i po drodze wykonywali zadania, a na koniec zwiedzali mu-
zeum patrona. Na wykresie przedstawiono zalezno$¢ miedzy odlegloscig uczniow
od szkoly a czasem.

) odlegloéc od szkoty [km]

>
4
3
2_
|
0
9.

-

| |
30 10.00 10.30 11.00 11.30 12.00 12.30 13.00 13.30 14.00
godzina

Zadanie 4.

[le czasu mineto od wyjscia ucznidow klasy 8d ze szkoty do powrotu do szkoly?

A. 4% godziny B. 5 godzin C. 9% godziny D. 14 godzin

Zadanie 5.

O ktorej godzinie uczniowie znaleZli si¢ pod ratuszem?

A.09.30 B.010.00 C.o 11.30 D. o 14.00

W
O
=0
Q)
2
Q.
"'-N &
0
N
=
O
O
~t
=S
Q)
=N
7
N

Zadanie 6.

Ktore z ponizszych zdan jest falszywe?

A. Spotkanie ucznidéw pod ratuszem trwalo 30 min.

B. Muzeum znajduje si¢ w odleglosci 5 km od szkoly.

C. Pokonywanie trasy od ratusza do muzeum trwalo diuzej niz zwiedzanie muzeum.
D. O 10.00 uczniowie byli w odlegtosci 3 km od szkoty.

. Brudnopis |
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Jak na egzaminie

Zadanie 1. (0-1) ( marzec2021 )

Na festyn przygotowano loteri¢, w ktorej bylo 120 loséw, w tym 80 wygrywa-
jacych. Przed rozpoczeciem festynu dolozono jeszcze 20 loséw wygrywajacych

i 20 przegrywajacych.
Czy prawdopodobienstwo wyciagniecia losu wygrywajacego w tej loterii zmie-
nilo si¢ po dolozeniu loséw? Wybierz odpowiedz A albo B i jej uzasadnienie
sposrod 1., 2. albo 3.

1 roznica liczby losow wygrywajacych i przegrywajacych

A. | Tak, " | po dolozeniu loséw jest taka sama jak na poczatku.
oniewas 5 dolozono tyle samo losow wygrywajacych co przegry-
pOTHEW © | wajacych.
B. | Nie, 3 zmienil si¢ stosunek liczby loséw wygrywajacych

do liczby wszystkich losow.

Zadanie 2. (0-1) ( kwiecier 2020 )

Na diagramie przedstawiono wyniki (w centymetrach) uzyskane przez zawodni-
kéw uczestniczacych w finale konkursu skoku wzwyz.

| | | |

~]

numer zawodnika
(@)

I L I L , - - | ! , 1 -
196 197 198 199 200 201 202 203 204 205 206 207 208 209

wysokosc skoku w cm

[lu zawodnikow uzyskalo wynik wyzszy od sredniej arytmetycznej wynikow
wszystkich uczestnikow finalu tego konkursu? Wybierz wlasciwa odpowiedz
sposrod podanych.

A.2 B.3 C. 4 D.5

Brudnopis




Zadanie 3. (0-1) (_grudzien 2018 )

Panstwo Nowakowie majg trzy cérki i jednego syna. Srednia wieku wszystkich
dzieci panstwa Nowakow jest rowna 10 lat, a $rednia wieku wszystkich corek jest
réwna 8 lat.

Ile lat ma syn panstwa Nowakow? Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod po-
danych.

A.9 B.11 C.12 D. 16

Informacja do zadania 4
W tabeli przedstawiono informacje dotyczace wieku wszystkich uczestnikow obozu
narciarskiego.

Wiek uczestnika | Liczba uczestnikow
10 lat 5
14 lat 3
15 lat -4
16 lat 8

Zadanie 4. (0-1) ( kwiecier 2013 )

Na ktorym diagramie poprawnie przedstawiono procentowy podzial uczestni-
kéw obozu ze wzgledu na wiek? Wybierz odpowiedz sposréd podanych.

A- -IDGG/’D C-
0
80% 16 lat 25%
60% o 15 lat - 20%
40%
0
40% 2504 20% 1504 14 lat - 15%

20% .
10 lat 40%
o B = 1

10lat 14lat 15Ilat 16 lat 0% 20% 40% 60% 80% 100%

0lat  14lat 15lat (IGIE | s

| 14 lat

0% 20% 40% 60% 80% 100% 5 lt\15%
20%

Brudnopis |

A€l

=
Q
M

Q
N
Q
E
=
™




O
~
=
@
N
S
o
N
e
oc

; T : Rgis  Obejmyfim
Liczby na osi liczbowe] B  doovicenas

) [ ) U S
0 100 200 100 200
b) d)
——————— —————i——
200 300 50 60

{I_] I I I 1 160 I I 1 I 260 1 V I I 360 1 L |l
! I ! 1 I 10|0 ! I ! ! 1 1 I ! 1 260 1 1 I
—
50 100
€) Zaznacz na osi podane liczby.
a) 0,32 0,28 0,39 0,41
i ! ! ! | 0:3 | 1 | 1 | 1 I i | 0:4 | I | ] i
b) —0,32 -0,28 -0,39 -0,41
I I I 1 I HU:4 i I i i ¥ I I I I _0:3 I 1 I 1 1
c) 0,09 0,074 0,083 0,080
0,67 ! ! ! ! 1 ! 1 ! 1 0,68 1 I I | i I I | 1 1

o Zaznacz punkty o wspotrzednych podanych w tabeli. Pod kazdym punktem
zapisz jego wspolrzedna, a nad punktem - odpowiadajgcg mu litere. Odczytaj

hasto.
1 [ | | | | | 1 [l | 1 | [ | 1 1 | 1 1 P
I ] I I 1 1 1 | 1 I I i 1 I I I I 1 1 |
-1 0 1
y 1 2 _n2 _2 1 1 | _12
—23 13 23 3 3 13 13 13
W A S N I C D I

30



I.1. Liczby na osi liczbowej

o 2 5 11 3.1
o Zaznacz na osi liczby: <133 —z —L.3; 0,75; =33 <1% o

_1
3’!

o Punktom zaznaczonym na osi przyporzadkowano litery. Uzupetlnij tabele, a na-
stepnie odczytaj hasto. Czy wiesz, co ono oznacza?

C H I T Y N A
¢+
-1 0
| T ey gy i s s ._ 1 1 1 5| =L | =L 2
Wspolrzedne zaznaczonych punktow =15 | <l | —¢ |~z > 3 | —3
Haslo
€) Zaznacz na osi wszystkie liczby:
a) wieksze lub rowne —i, c) mniejsze lub rowne %,
T e e
0 1 0 1
5 1 " 1
b) mniejsze od —1, d) wigksze od 1.
e B i
0 1 0 1
0 Zaznacz na osi liczby spelniajace podany warunek.
a) x > 1,25 _—
0 1
b) x< 1.5 ———— —————
0 1
®x>—& R S T e e
0 1
) x>=15
0 1
23
e) x <23 S e
0 1
) €) Jaka nieréwnoé¢ spetnia zbiér liczb zaznaczonych na osi?
A x> 5 C.x=25 =
B.x<5 D.x<5 ; : -
.,I.EIE [=] Wskazéwka (E) [=] ez (=] Na medal
i docwiczenia.pl - | docwiczenia.pl
(& Kod: M88B76 Ol Kod: M8YVHT 31




|25 Wyrazenia algebraiczne

€D Oblicz wartoé¢ wyrazenia dla podanych wartoséci x i .
a) 2(x+y)—xy dla x=2iy=35
ptyy=zp=2{(__#__)~_ _~__=
b) 6x+5y—xy dla x=2iy=3
6xF Sy=%y=06+__+5——
&) 3—2x—y)+7 dlax=31i y=2
3-2(x—y)+7=3-2(_—__)+7=

Il

d)8-52x+y)+6 dla x=—11iy=4 Liczby ujemne wpisuj w nawiasach.
8—5(2x+y)+6=8-5(2-(_)+__)+6=

e) x*+2xy+5y dlax=-3iy=-1
*+ 2yt Sy=__%24+2:_+_* 5 __=

¢} Zredukuj wyrazy podobne. Litery odpowiadajace wynikom wpisz w kratki,
a otrzymasz haslo.
2x+Ty—3x+5—2y—x=

—

Rozgrzewka

Sx—2y+tS5—4y—x+y=

3(—2x)+(=3)y+5+4x=—6x—3y+

Il
| L |

5(—y)—8x+7-(-1)+2+2x=

2(—2y)+2x—5(-2y)—7+2+3x=

-

—6x—5p—5 K 2%+ 5y—5 U —2x—3y+5 1
5x+6y—>5 A —4x—5y+5 S —2x+5y+5 E
4x — S5y +5 P =2%+3y+5 C

e Na rysunku pokazano, jak mnozy¢ sume przez wyrazenie. Wpisz w figurach
odpowiednie wyrazenia, a nastepnie uzupelnij obliczenia.
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I1.2. Wyrazenia algebraiczne

o Kazda z narysowanych figur ma taki sam obwdd. Uzupelnij na rysunkach

brakujgce dtugosci bokow.
trojkat sze$ciokat foremny
tréjkat réwnoboczny kwadrat réwnoramienny (o réwnych bokach)

Obwdd kazdej figury =

© Uzupehnij diagramy.

a) 0 25% wiecej 0 25% wiecej
] |
o0 % mniej 0 % mniej
b) y . Lo
0 20% wiecej 0 50% wiecej 0 20% wiecej 0 50% wiecej

o % wiecej 0 % wiecej

E) e Dane sg wyrazenia F = 5x oraz G = —2x — 3.

Uzupelnij ponizsze zdania. Wybierz odpowiedz spos$rdd oznaczonych
literami A i B oraz odpowiedz spo$rdd oznaczonych literami C i D.
Roéznica wyrazen Fi G jest rowna A.7x+ 3. B. 3x — 3.
Iloczyn wyrazen Fi G jest réowny ~ C. —10x* — 3. D. —10x* — 15x.

(=157 ] Wskazéwka (E) Na medal
i docwiczenia.pl docwiczenia.pl
W= Kod: M8R83Q Kod: M8TFJS 33




|FE8 Mnozenie sum algebraicznych

€D Na rysunku pokazano, jak mnozy¢ sumy algebraiczne. Wpisz odpowiednie
wyrazenia w ﬁgurach a naste;pnie uzupelnij obliczenia.

(b+3 ) @b+® 3+Ab+ﬂ3

-ON-O W-AN-A

Ea) - @ @@ AN A

W tym przyktadzie
dopisz tez znaki +i -

) Uzupelnij tabele i dokoncz obliczenia.

P a) x | =1 b) 3a | —& )
é 2x | 2¢* | -2« a

Q -3 | 3x| 3

N

—

E’ (2x—=3)(x—1)= (a+5)(3a—4)= (a+2b)(5a—b)=

@) _ _ _ — — —
e = = = — = =

=2x*—5x+3 = = Sa.z-l-9.:_;!:3—'2532

€) Uzupelnij obliczenia.

pomnoz zreduku;j
| Y v |
a) (a+3b)(7a+2b)=____+  + 4+ =7Ta*+23ab+6b*
pomnoz zredukuj
\ d
b)5—(x+3)(x+1)=5-(____+ 4+ _  + )=
zlikwiduj nawias, uwaga na znaki! zredukuj
v ¥
=5—-(_—_+ + ) = = —x%—4x+2

c)t—(t+3)(t—5)= =
= = =>4 3t+15
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II.3. Mnozenie sum algebraicznych

o Uzupelnij obliczenia. SprawdZ, czy wyniki sg jednakowe.

«3a—(1-3b)(b+2)=

—_— —
— —

e (2b+1)3a+b)—b(6a—b—4)+2 =

— —

€ Oblicz dwoma sposobami. Sprawdz, czy wyniki sg takie same.
Sposéb 1

pomnoz 5 —x przez 2x — 4 zredukuj

v v
-3(5—x)(2x—4)=-3-( )=

pomnoz

\
=_3.( ):

Sposaéb 11

pomnoz -3 przez (5 - x) pomnoéz

v v
=3(5—x)(2x—4) = ( )(2x—4)=

zredukuj

\

— —

6 Na rysunku obok pokazano kwadrat ABCD o boku 1 oraz
¢wiartke okregu o srodku w punkcie B i promieniu AB.
Uzupelnij rozwigzanie zadania.

a) Uzasadnij, ze DE = J2 -1

DB jest przekatng kwadratu o boku 1, wiec DB =

EB i AB sg promieniami tego samego okregu, wigc EB=
Wobec tego DE =
b) Oblicz pole P kwadratu o boku DE.

P=(/2-1)=(/2-1)/2-1)=

(E, o Wyrazenie (2x — 5)(2x + 5) jest réwne wyrazeniu

A. 4x*—25. B.4x*+20x+25. C.4x*—20x+25. D. 4x*+20x—25.

O 0 Wskazéwka (E) (=] Fa (=] Na medal
E: docwiczenia.pl & docwiczenia.pl
(=] =50 Kod: M8BA8ZK Kod: M8LVRN
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|48 Réwnania

€D Szescioro uczniéw przeksztatcato réwnanie. Wszystkie przeksztalcenia byty
poprawne. Zapisz przy strzatkach imiona uczniow zgodnie z opisem w ramce.

—4x-2x=-10-6 6+10=2x+4dx
—6x+6=-10 < L—-4x+6—2x10J/ = 6=6x—10 |
[—2x+3=x—5]/ \(2x—3=—x+5]

~ =

Ania: Podzielilam obie strony przez —2. Janek: Przenioslem niewiadome
Ula: Podzielitam obie strony przez 2. na prawg strone, a liczby na lews.
Asia: Dodatam do obu stron 4x. Kuba: Przeniostem niewiadome
Maja: Odjetam od obu stron 2x. na lewa strong, a liczby na prawa.

€} Dokoncz obliczenia w ramce, a nastepnie uzupehnij rozwigzanie réwnania.

~

ax—7 _ _ .
T )75 =5 I3 |y 4x—17 _
N . =
= = |
Q 3:5=__
N -
&
2x+ 6 i 1
b) — 7 = J— 2x+6
‘7. 7 —
—( ) =__
7-5=__
Ix+5
= Ji=_ 47 =
= 8-4=_

I
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II.4. Rbwnania

e Dokoncz obliczenia w ramce, a nastepnie uzupeinij rozwigzanie rownania.

25+x+3 x+6_4|6 : :
_ 62,5 =
L e )=— | 653 =3(x+3)=3x+9
6 - ﬂ _
6 4 =
x=12
Sprawdzenie:
x+3 _x+6 12+3 _12+6 _ _
L=25+ 12=25+ 20 = P=4
L— P
€) Rozwiaz réwnanie dwoma sposobami.
Sposéb 1 Sposob 11
2x+4 _ x _ 2x+4 _ x
1-Z2=%_4 .12 |- E =%y
12— 4(2x+4) = 3x— 48 1—(3x+3)=1x—4
= 3x— 48
=3x—48
X —
Sprawdzenie:
L= pP=
L P

Ktory sposob jest dla ciebie fatwiejszy?

Dlaczego?

@) ©) Dwa prostokatne ogrodki warzywne maja taka sama powierzchnie. W ogrédku
Zosi dlugosci bokow rdznig sig¢ o 1 m. Ogrédek Krysi ma jeden bok o 2 m krot-
szy od krotszego boku ogrodka Zosi, a drugi bok o 4 m diuzszy od dluzszego
boku ogrédka Zosi. Jakg dlugos¢ ma krétszy bok ogrodka Zosi?

A.3m B.4m C.5m D.6m
Wskazéwka (E) Na medal
docwiczenia.pl docwiczenia.pl
Kod: M86D5W Kod: M8DU57 37
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Sprawdz, czy potrafisz

Zadanie 1.

Ktore z podanych wyrazen jest réwne wyrazeniu 2 — 3(x — 5) + 52

A, =R[x42 B. —3x+12 C.—-3x+8 D. —3x+ 22
Zadanie 2.
Dane s3 trzy wyrazenia:

F=(2x—5)(x—6), G=2x(x—1)—15(x—2), H = 2x*+ 17x + 30. Ocen praw-
dziwos$¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jesli jest
fatszywe.

Dla kazdej wartosci x wyrazenia F i G maja rowng wartos¢. | P | F

Roznica F — H jest rowna —34x. P | F

Dla x = 2 wyrazenie G przyjmuje wartos¢ 4. P | F

Zadanie 3.

W pewnej klasie chlopcy stanowia 40%, a dziewczyny 60% wszystkich uczniow.
Ocen prawdziwo$¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo
F — jedli jest falszywe.

Dziewczyn jest o 20% wiecej niz chlopcow. P | F

Dziewczyn jest 0 50% wiecej niz chlopcow. P | F

Chlopcow jest o okolo 33% mniej niz dziewczat. | P | F

Zadanie 4.

Dany jest prostokat, w ktérym jeden z bokéw jest 2 razy dluzszy od drugiego.
Gdyby dluzszy bok wydluzy¢ o 6 cm, a krétszy skrécic o 1 cm, to pole prostokata
pozostaloby takie samo. Oblicz, ile centymetréw ma obwdd danego prostokata.

Brudnopis




Jak na egzaminie

Zadanie 1. (0-1) ( marzec2021 )

Zalezno$¢ miedzy liczba przekatnych (k) a liczba bokdéw () wielokata wypuklego
n(n—3)

2
Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe,

albo F - jesli jest falszywe.

okresla wzér k =

Liczba przekatnych w dwunastokacie wypuklym jest trzy razy wieksza od liczby p | E
przekatnych w czworokacie wypuklym.
Liczba przekatnych w o§miokacie wypuklym jest o 11 wigksza od liczby przekatnych p | E
w sze$ciokacie wypuklym.
Zadanie 2. (0-1) ( kwiecier 2020 )
. A (x+y)-h . -
Dany jest wzor opisujgcy pole trapezu: P = ————, gdzie x i y oznaczajg dtugosci

podstaw trapezu, a h oznacza wysoko$¢ trapezu.

Ktorym rownaniem opisano x wyznaczone poprawnie z tego wzoru? Wybierz
wlasciwg odpowiedz sposrod podanych.

A.x=§-—hy B.xZ%—y C.x=2P—hy D.x="—y

Zadanie 3. (0-1) ( kwiecier 2020 )

W trojkacie KLM poprowadzono wysokosc¢ KN.
Dtugosci niektorych odcinkéw opisano za pomocy
wyrazen algebraicznych: N
|KL|=2y, |LM|=2x, |KN|=k+ 1.

K L

Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwag odpowiedz sposrod podanych.
Pole tréjkata KLM opisano wyrazeniem

A. x(k+1) B. 2x(k+1) C. y(k+1) D. 2y(k+1)

. Brudnopis |
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Zadanie 4. (0-1) ( marzec-kwiecie 2020 )

Oskar jest o 6 lat starszy od swoich braci blizniakéw. Obecnie Oskar i jego dwaj
bracia majg razem 42 lata.

Ile lat ma obecnie kazdy z blizniakow? Wybierz wlasciwa odpowiedz sposrod
podanych.

A. 18 B. 16 C. 14 D. 12

Zadanie 5. (0-2) ( marzec2021 )

W kwiaciarni byto trzy razy wiecej czerwonych rdz niz biatych. Pan Nowak kupit
40 czerwonych roz i wtedy w kwiaciarni zostato dwa razy wigcej biatych roz niz
czerwonych. Ile biatych r6z bylo w kwiaciarni? Zapisz obliczenia.

Zadanie 6. (0-2) ( kwiecier 2020 )

W domu kultury zorganizowano konkurs recytatorgkj. Dla uczestnikéw kupio-

no nagrody: ksigzki i e-booki. Ksigzki stanowity 3 liczby kupionych nagrod.
E-bookéw bylto o 8 mniej niz ksigzek. Ile kupiono ksigzek? Zapisz obliczenia.

Brudnopis




Obejrzyj film
docwiczenia.pl
Kod: M884HN

€D Pétprosta BD jest dwusieczng kata ABC. Zapisz na rysunku miary katéw za-
znaczonych tukami.
a)

3 A

©) Katy zaznaczone na rysunku, ktére maja takie same miary, pomaluj jednym
kolorem. Pamietaj, ze proste mozesz uznac za rownolegle tylko wtedy, gdy ta
informacja zostalta podana.

a) k|1 k

0
O
N
te
S
N
D
2
-~
Q)
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I1I.7. Wtasnosci katow

0 Czworokat ABDE jest prostoka-
tem. Oblicz miary katow trojka-
ta ABC. Podczas wykonywania
zadania zapisuj na rysunku mia-
ry wszystkich obliczanych k3-
tow, a pod rysunkiem wpisuj ich
miary wraz z uzasadnieniem.

A
JLGAB = , poniewaz < GAB =90° — =
LGFC = , poniewaz <LGFC = 180° — - (katy przylegte)
JLABC = , poniewaz katy ABC i sg odpowiadajacei AB | ED
JLACB = , poniewaz
(suma miar katow trojkata )

©) Uzupehnij rysunek i rozwigzanie zadania.

W trojkacie prostokatnym ABC kat ostry przy wierz- C
chotku C ma miare 25°. Z wierzcholka A poprowa-
dzono wysoko$¢ AD na przeciwprostokatng BC. Ob-
licz miare kata przy wierzchotku A tréjkata ABD.

A = B
< = , poniewaz
< = , poniewaz
Odp.
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IIl.1. Wtasnosci katow

@ W tréjkacie ABC poprowadzono dwusieczne dwdch katow. Wyznacz i wpisz
miary katéw zaznaczonych na rysunku tukami. Sprawdz, czy suma katéw
czworokata AEGF wynosi 360°.

C

105°

109

o Podstawg trojkgta rOwnoramien- A
nego DEF jest bok DE. Uzupelnij
zdania i wpisz na rysunku braku-
jace miary katow trojkatow ABC
i DEF, wiedzac ze AB | DE.
G
400 30°
F B F C
< FDE = <{FED = 70°, poniewaz (180° — 40°) : 2 =70°
(trojkat DEF jest rGwnoramienny)

, poniewaz

, poniewaz

e Na rysunku przedstawiono trapez rowno- F
ramienny ABCD, trojkat réwnoboczny BCE D C
oraz tréjkat rownoramienny ADF, w ktérym
AD = DF.

Ocen prawdziwo$¢ podanych zdan. Wybierz
P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F - jesli
jest fatszywe.

Czworokat AECF jest trapezem. P | F

Suma katow ostrych w czworokacie AECF jest rowna 90°. P | F

El5EE Wskazéwka () D0 Na medal
docwiczenia.pl # | docwiczenia.pl
[w¥ Kod: MBWMZR (&g Kod: M8XNUJ 43




|2 Katy - zadania

€D Uzupelnij rysunek danymi zgodnie z treécig zadania. Rozwiaz zadanie.
a)

W tréjkacie ABC kat przy wierzchotku B jest cztery razy wigkszy od kata a przy wierz-
chotku A, a kgt ACB ma miarg 30°. Oblicz miary katéw tréjkata ABC.

E

A B

Ukladamy réwnanie:

4+ + , bo suma miar katow w tréjkacie wynosi

Odp.

by .
podstawie réwnolegtoboku.

Rozgrzewka

Uktadamy réwnanie:

4 = , bo suma miar katow przy dowolnym boku

réwnolegloboku jest réwna

Odp.
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Il.2. Katy — zadania

e Uzupelnij rysunek danymi zgodnie z trescig zadania. Rozwigz zadanie.

a) W trojkacie narysowanym obok najmniejszy kat o
jest pieciokrotnie mniejszy od drugiego kata oraz
0 40° mniejszy od trzeciego. Oblicz miary katow
tego trojkata.

b) W tréjkacie narysowanym obok najwiekszy kat S
jest dwa razy wiegkszy od drugiego kata, natomiast
trzeci kat ma 60°. Oblicz miary katow tego trojkata.

c) W trojkacie rownoramiennym narysowanym obok
jedno z ramion tworzy z podstawg kat y, a kgt mie-
dzy ramionami jest od niego o 15° mniejszy. Oblicz
miare kata miedzy ramionami tego trdjkata.
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Il.2. Katy — zadania

€) Rozwiaz zadanie.
a) W tréjkacie rownoramiennym ABC ramiona AC i BC tworzg kat 100°. Ob-
licz miare kata rozwartego, jaki tworza dwusieczne katéw przy podstawie
tego trdjkata.

Obliczamy kat przy podstawie trojkata, korzystajac z twierdzenia o sumie
miar katow trdjkata i z wlasnosci trojkata rownoramiennego.

g=(180°—__ ):2=
Wobec tego kat DAB jest rowny oraz kat DBA
jest rowny

Obliczamy kat v, korzystajac z sumy miar katéw trojkata ABD.
f}/ —
Odp.

b) W trojkacie rownoramiennym ABC ramiona AC i BC tworza kat o.. Oblicz
miare kata rozwartego, jaki tworzg dwusieczne katdw przy podstawie tego
trojkata.

Obliczamy S, korzystajgc z twierdzenia o sumie miar katéw trojkata i wias-
nosci trojkata rdwnoramiennego.

B=(180° — ):2=90°—

Obliczamy katy ostre trojkata ABD. Kat DAB jest rowny

oraz kat ABD jest rowny

Obliczamy kat ADB, korzystajgc z sumy miar katéw trojkata ABD.
y =

Odp.
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Il.2. Katy — zadania

o Trojkat réwnoramienny ABC o ramionach AC i BC ma wspdlng podstawe
z tréjkatem prostokatnym ABD o kacie prostym przy wierzchotku A. Oblicz

miare kata x. -

A B
Przyjrzyj sie rysunkowi. Zaplanuj, w jakiej kolejnosci bedziesz oblicza¢ miary
katow.
Rl g B g N
Odp.
@) © Trapez réwnoramienny ABCD ma D
wspolng podstawe z réwnoleglobo-
kiem ABEF. Czy kat x ma miare 70°? F

Wybierz odpowiedz T albo N i jej
uzasadnienie sposrod 1, 2 albo 3.

A
T Tak, 1. | (180°—30° :2=75"
poniewaz 2. | <LCBA = 80".
N | Nie, 3. 180° — 100° — 30° = 50°,
Wskazéwka (E) [ElEnE Na medal
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m Twierdzenie matematyczne i jego dowod

48

o W ponizszych twierdzeniach podkresl na zielono zalozenie, a na czerwono

teze.
a) Jezeli w trojkacie dwie wysokosci sg rowne, to trojkat ten jest rownoramienny:.

b) Jezeli czworokat jest trapezem, to odcinek tgczacy srodki jego ramion jest
rownolegly do podstaw.

c) Jezeli czworokat jest rownolegtobokiem, to suma katéw przy dowolnie wy-
branym boku wynosi 180°.

Podane nizej twierdzenie zapisz innymi slowami, a nast¢pnie podkresl na zie-
lono zalozenie, a na czerwono teze.

W kazdym rownolegtoboku przeciwlegle katy majg rowne miary.
]Eiﬂli )

to

Udowodnij, ze jesli kat ostry rombu ma 60°, to jego krétsza przekatna ma taka
sama dlugosc jak jego bok. Postepuj zgodnie z ponizsza instrukcja.

Krok 1. Podkresl zalozenie na zielono, a teze na czerwono. p B
Krok 2. Uzupelnij rysunek — narysuj krotsza

przekatng rombu i podpisz te jego katy,

ktore majg miare 60°.
Krok 3. Uzupetnij zdania. A

Czworokat ABCD jest rombem, wiec wszystkie jego boki sa

Wobec tego AB = , wiec trojkat ABD jest rownoramienny.

Obliczamy miary pozostalych katow trojkata ABD:

Trojkat ABD ma wszystkie katy , wiec jest trojkatem ;

czyli BD = AB, co nalezalo udowodnic.

Do zaloZenia dopisz teze, tak aby otrzymac twierdzenie, czyli zdanie prawdziwe.

a) Jezeli dodamy dwie liczby nieparzyste, to

b) Jezeliboki jednego prostokata sg réwne odpowiednim bokom drugiego pro-

stokata, to
c) Jezeli dwa rownolegtoboki maja jednakowe podstawy i rowne wysokosci

opuszczone na te podstawy, to

d) Jezeli liczba a jest rowna liczbie b i liczba b jest rowna liczbie ¢, to




I1.3. Twierdzenie matematyczne i jego dowod

9 Wykonaj kolejne kroki i udowodnij ponizsze twierdzenie.

Podkresl na zielono zatozenie,

Jezeli punkt C lezy na okregu o $rednicy AB
a na czerwono teze twierdzenia.

i srodku O, to tréjkgt ABC jest prostokatny. W

D Uzupetnij rysunek, korzystajac
z informacji podanych
w twierdzeniu.

D D Dorysuj na rysunku promien OC.

Oznacz literg r wszystkie wi-
doczne na rysunku promienie.

Boki AOiOC sg = Narysuj brakujace boki tréjka-
wiec tréjkat AOC jest tow AOCi BOCi oznacz na
rysunku jednakowymi literami
Dlatego katy i s3 rowne. a, B réwne katy tych trojkatow.
Boki BOiOC sg ,
wiec trojkat BOC jest
Dlatego katy i sg rowne. ‘ -
/ Suma miar katéw trojkata ABC.
a+(a+p)+p=
<+ Uprosc¢ powyzsze réwnanie.
JACB =
T Miara kata ACB.
Zatem trojkat ABC jest :

co nalezato udowodnic.

G Udowodnij twierdzenie.

\ kat zewnetrzny D

Jezeli czworokat ABCD jest deltoidem, w kto-
rym AD = DC i AB = BC, to miara kata ze-
wngtrznego przy wierzchotku A jest réwna
sredniej arytmetycznej miar katow przy wierz-

chotkach BiD: y = —ﬁ

Wskazéwka (E) [E]5 Fa Na medal
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' %) . " 5 .3 ¥ (=1 Obejrzyj film
“I.4 ! Nierownosc trOJ kqta e docwiczenia.pl
[=] : Kod: M854YP

() Odlegtos¢ punktu M od punktu A jest rowna 3,2 cm, a odlegloé¢ punktu A
od punktu K wynosi 1,5 cm. Przedstaw na rysunku co najmniej trzy rézne
mozliwosci wzajemnego potozenia punktow M, A i K.

M A

L L

ﬂ/{ A M A

® @ L

Najmniejsza mozliwa odleglos¢ punktu M od punktu K wynosi

Najwieksza mozliwa odleglos¢ punktu M od punktu K wynosi

e Jaka diugos¢ moze miec trzeci bok trojkata ABC, jezeli jego dwa boki s3 rowne:
a) AB=3cm,BC=2cm

Trzeci bok AC ma dlugo$¢ wigksza niz cm i mniejszg niz cm,
bo3cm—2cm= idcm+2cm=

b) AB=5cm,BC=5cm
Trzeci bok AC ma dlugosc wigksza niz cm i mniejsza niz cm,
bo i

c)AB=4cm,BC=2cm
Trzeci bok AC ma dlugo$¢ wigksza niz cm i mniejsza niz cm,
bo .

&) Danych jest dziewie¢ odcinkéw o podanych dltugosciach. Dobierz tréjkami
odcinki tak, aby mozna bylo z nich zbudowac trzy trojkaty. Kazdy odcinek
moze by¢ wykorzystany tylko raz. Zadanie ma kilka rozwigzan. Zapisz jedno

z nich.
e=3,6cm

££=1,2C111 . b=24cm . . .

" d=3cm y - f=48cm .
. sg:ts,r?ur:r]n . i=5cm .
P €= 5}5 e ° h=4cm
Jeden tréjkat mozna zbudowaé z odcinkow: . - , drugi
7 odcinkow: . , , a trzeci z odcinkow: : ;
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l1.4. Nierownosc¢ trojkata

o Sprawdz za pomoca nierownosci trdjkata, czy istnieje tréjkat rownoramien-
ny, ktérego dwa boki sg podane ponizej. Rozpatrz zawsze dwa przypadki.
a)4cm, 2cm

Przypadek I Przypadek II

AB =4 cm - podstawa trdjkata AB = 2 cm - podstawa trdjkata

AC = BC = 2 cm - ramiona trdj- AC= BC =4 cm - ramiona trojkata
kata

_;;_rd;+4c_:m > 2icm

Il 2cm+2cmi=4cm

Taki trojkat rownoramienny Ni€  Taki trojkat rownoramienny
Istnieje, poniewaz nie jest

spetniona nierdownosc trojkata.

b)2cm, 3 cm
Przypadek I Przypadek II
AB = 2 cm - podstawa trojkata AB = 3 cm - podstawa trdjkata
AC = BC = 3 cm - ramiona troj- AC = BC= 2 cm - ramiona trojkata
kata

Taki trojkat rownoramienny Taki trojkat rownoramienny

E o O trdjkacie rownoramiennym wiadomo, ze jego dwa boki maja dlugosci
56 cm i 27 cm. Ocen prawdziwos$¢ podanych zdan. Zaznacz P, jesli zdanie jest

prawdziwe, albo F - jesli jest falszywe.

Podstawa tego trojkata ma dlugos¢ 56 cm. P F

Obwdd tego trojkata wynosi 139 cm.

Wskazéwka (E) Na medal
docwiczenia.pl docwiczenia.pl
Kod: M8J2PF Kod: M8CF22 51
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Sprawdz, czy potrafisz

Zadanie 1.

Przekatne prostokata ABCD przecinajg sie D G
w punkcie E. Kat BAE ma 40°. Ktora z podanych

miar jest miarg kata AED? &

A. 40° B. 50° C. 80° D. 90° A B

Zadanie 2.

Dla kazdego z trojkatow podane sg miary dwdch sposrod jego trzech katow.
Ktory tréjkat jest rownoramienny?

A. AABC: 63°,47° C. AGHI: 36°, 72°
B. A DEF: 55°, 80° D. AKLM: 14°, 78°
Zadanie 3.

Jakg miare ma kat ABC zaznaczony na rysunku
tukiem?

A. 25° C. 70°
B. 50° D. 90°
Zadanie 4.

Z ktorej trojki odcinkow nie mozna zbudowac tréjkata?

A.2dm;999.9 m; 1 km C.2mm; 9,9 cm; 1 dm
B. 2mm;99,9cm; 1 m D.2mm; 9.9dm; 1 m
Zadanie 5.

Czy z odcinkéw o dlugosciach 10, 12 i 23 mozna zbudowac trojkat? Wybierz
odpowiedz T lub N i jej uzasadnienie sposrdéd zdan 1, 2 albo 3.

T | Tk L. |10+ 12 <23,

poniewaz 2. 110+23>12.

N | Nie 3. | 12+23 > 10.

Brudnopis




Zadanie 6.

Dany jest trojkat rownoramienny ABF i trapez F
rownoramienny ABCD (patrz rysunek). Miara
kata ADF wynosi

A. 90°. B. 100°. C. 110°. D. 120°.

Zadanie 7.

W trapezie prostokagtnym ABCD dwusieczne katow przy diuzszej podstawie AB
przeciety sie w punkcie E polozonym na podstawie CD i podzielity ten trapez na
trzy trdjkaty. Sa to: trdjkat rownoramienny prostokatny AED, trdjkat réwnora-
mienny rozwartokatny BCE o kacie rozwartym 120° oraz réznoboczny rozwarto-
katny ABE. Oblicz miary katéw trdjkata ABE.

D ¢

Zadanie 8.

W trojkacie ABC kat ACB ma miare «, kat ABC jest od niego o 30° wigkszy,
a LCAB = 2a — 10°. Udowodnij, ze AC = CB.

W
O
=0
Q)
2
Q.
"-N &
0
N
=
O
O
~t
=S
Q)
=]
7
N

Brudnopis |
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Jak na egzaminie

Zadanie 1. (0-1) ( kwiecier 2020 )

Kat ostry rombu ma miare 60°, a bok tego rombu ma dlugos¢ réwng 4 cm.

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe,
albo F - jesli jest falszywe.

Krotsza przekatna dzieli ten romb na dwa trojkaty rownoboczne. P | F

Pole tego rombu jest réwne 84/3 cm?. P | F

Zadanie 2. (0-1) ( kwiecien 2019 )

Na rysunku przedstawiono D B C
réwnoleglobok ABCD i tréjkat 106
rownoramienny AED, w ktorym

| DE| =| AE |. Miara kata BCE jest

rowna 106°.

A B
Jaka miare ma kat AEC? Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod podanych.
A. 148° B. 122° C. 74° D. 58°

Zadanie 3. (0-2) ( kwiecier 2020 )

W trdjkacie o katach wewnetrznych «, 5, y miara kata « jest rowna réznicy miar
dwoch pozostatych katow. Uzasadnij, Ze ten trojkat jest prostokatny.

Brudnopis




Obejrzyj film
docwiczenia.pl
Kod: M85P93

VAR Figury przystajace

o Czy przedstawione wielokaty sg przystajace? Jezeli tak, to zaznacz w figurach
trzy pary odpowiadajacych bokéw - kazdg innym kolorem.

a) TAK / NIE b) TAK / NIE

c) TAK / NIE

Py
®)
N
=
) Narysuj dwa tréjkaty o wierzchotkach w punktach zaznaczonych kropkami D
przystajace do trojkata MAK. S
~
@ ,K/__'.__7.i e @ ® * ® ® m
/

Mk ® ® *— T L T ¢ T ® T ® T ¢

€) Dokoncz rysunek tak, aby dorysowana figura byla przystajaca do wielokata
ABCDEFGH]I]. Wierzchotek A ma odpowiada¢ wierzchotkowi A', wierzcho-
tek B — wierzcholkowi B' itd.

Bf Ar
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IV.1. Figury przystajace

@) Czworokaty ABCD, EFGH oraz KLMN s3 przystajace. Uzupelnij brakujace
dlugos$ci bokéw i miary katéw.

D
60°
N M
A 120° ¢ 60°
6+/2
6 4+/3
B K L

6 Ocen prawdziwo$¢ podanych zdan. Przy zdaniach fatszywych wpisz numery
tych sposrod ponizszych figur, ktére uzasadniaja falszywos$¢ tych zdan.

Ocena Niitie
Zdanie prawdziwosci ey
zdania i

Dwa okregi sg przystajace, gdy maja rowne cigciwy.

Dwa kwadraty sg przystajace, gdy majg réwne boki.

Dwa okregi sa przystajace, gdy majg rowne $rednice.

Dwa réwnolegtoboki, ktorych katy rozwarte majg réwne
miary, sa przystajace.
Dwa trojkaty sa przystajace, gdy maja réwne pola.

Dwa romby sg przystajace, gdy majg jednakowe obwody i ich
katy ostre maja réwne miary.

@.‘m\m [

IV 2 cm

5¢cm 4 cm

VIII 3 & 3iEi VII |3 cm

5cm 2 - 3 W 3cm
3cm 5cm cm cm

{® Czykazde dwa romby o jednakowych obwodach sg przystajace?
Wybierz odpowiedz T albo N i jej uzasadnienie sposrod 1, 2 albo 3.

T | Tak 1 jesli dwa romby majg jednakowe obwody, to maja takze

- rowne boki.
PORIEWAZ 15 dwa romby moga mie¢ jednakowe obwody, ale rozne katy.
N | Nie, T | : S _
3. jesli dwa romby s3 przystajace, to majg rowne obwody.
Wskazéwka (E) Na medal
docwiczenia.pl docwiczenia.pl
56 Kod: MB6WC2 Kod: M8ZPJG




IV 2 Obejrzyj film
3 z e £ docwiczenia.pl
: Cechy przystawania trojkatow e

o Dany jest trdjkat ABC. Ktéry z ponizszych
trojkatow jest przystajacy do tréjkata ABC?
W tréjkatach przystajacych zaznacz jednako-
wym kolorem réwne boki i wpisz brakujace
miary katéw.

Trojkatem przystajacym do trdjkata ABC jest trdjkat

Dokoncz rysunek tak, aby powstata figura przystajaca do trojkata ABC. Za-
znacz rowne boki jednakowym kolorem, a rowne katy — jednakowymi tukami.
Nastepnie uzupelnij zdanie pod rysunkami.

0
®,
N
Q
ﬂ
N
9
2
~
o

Przystawanie trojkgtéw wynika z cechy

€) Dany jest deltoid ABCD o przekatnych AC i BD przecinajacych si¢ w punk-
cie E. Uzupelnij zdania.

D

a) Do trojkata ABC jest przystajgcy trdjkat

b) Do trojkata AED jest przystajacy trojkat

¢) Do trdjkata ECD jest przystajacy trojkat
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IV.2. Cechy przystawania trojkgtow

o Uzasadnij, ze narysowane trojkaty sa przystajgce. Wyznacz i wpisz na rysun-
kach potrzebne miary katéw i dlugosci bokéw. Zapisz, z ktérej cechy przy-
stawania korzystasz (czasem sg rozne mozliwosci). Pokoloruj na rysunkach
odcinki i katy, ktorych rownos¢ byta wykorzystana.

a) cecha: ¢) cecha:
60°
3cm
)

5cm

b) cecha: d) cecha:
3cm
60°
3 cm 3 cm w
60°\ /60°

2,5cm

e Szesciokat ABCDEF zostal narysowany na tréjkatnej kratce (zbudowanej z troj-
katéw rownobocznych). Zapisz nazwy trojkatéw przystajacych.

O tréjkatach ABCi KLM wiadomo, ze AB=KLiBC= LM oraz <{ABC = <{KML.
Czy z tego wynika, ze trojkaty ABC i KLM sg przystajace?
Wybierz odpowiedz T albo N i jej uzasadnienie sposrod 1, 2 albo 3.

T | Tak 1.  mozna skorzystac z cechy bkb.
| sentewa 2. | rowne katy nie sa odpowiednimi katami tych tréjkatow.
N | Nie 3 jesli trojkaty ABC i KLM sg rdwnoboczne, to przy tych
o 7" zalozeniach sg przystajgce.
Wskazéwka (E) Na medal
docwiczenia.pl docwiczenia.pl
58 Kod: M8NW31 Kod: M8DTCT




Przystawanie trojkatow w dowodach twierdzen

€D W kwadracie ABCD o przekatnych BD i AC przecinajacych sie w punkcie O
narysowano cztery tréjkaty (patrz rysunek). D C

a) Uzupelnij.
Odcinki OA, OB, OC, sa rowne, bo

b) Réwne odcinki oznacz jednakowym kolorem.

c¢) Uzupelnij zdania. ) I
Trojkaty AOE, ,
i s3 przystajace (cecha przystawania ),

Poniewaz te trojkaty sa przystajace, ich odpowiednie boki s

) Uzupehnij dow6d twierdzenia podanego w ramce.

[ Przekatna rombu dzieli jego katy na polowy. ]

X
S
Zalozenie: Czworokat jest rombem. (e
-
Teza: %
Dowod =
Dany jest romb ABCD. n - &
A B
Krok Stwierdzenie Uzasadnienie
L. | AB=BC=(CD= z zalozenia
2. |AC=AC wspolny bok tréjkatow ABC' i
3. t_m]k%tx AB ek z punktow 1, 2 oraz cechy
$q przystajace
4 IDAC =< CAB
' IDCA = <{BCA
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IV.3. Przystawanie trojkgtow w dowodach twierdzen

e Uzupelnij dowod twierdzenia podanego w ramce.

r A
Jezeli w trojkacie rownoramiennym poprowadzimy od-
cinki faczace wierzchotki przy podstawie ze $rodkami E
przeciwleglych bokow, to te odcinki beda réwne.

| &) g0

Zalozenie: AC = =___ A
Teza: =
Krok Stwierdzenie Uzasadnienie
L. |—  =BC z zalozenia
_ 1
2. |EC=DC= 5 — =z
3. | <ACD=<BCE kat wspolny trojkatow ADC i
4. | AADC = ABEC z punktéw 1, 2, 3 oraz cechy
5. |AD=BE z punktu 4 (s3 to odpowiednie boki

) Uzupelnij dowéd twierdzenia podanego w ramce.

Jesli w trapezie katy przy podstawie sg réwne,
to ramiona trapezu s rowne.

D
Zalozenie: /

Teza: A
Krok Stwierdzenie Uzasadnienie
L. | & = <ABS
, trojkat ABS jest trojkatem
_ =BS
4. | 4SDC= <SAB
4SCD = <SBA
p trojkat DCS jest trojkatem
7. SC=8D

8. |AD=SA-SD

9. | BC=BS-SC

10. | AD=BC

Na medal
docwiczenia.pl

60 Kod: M8L27T




Obejrzyj fil
Wielokaty foremne docwiczeniap
: Kod: M8C4HE

€D Pokoloruj jednym kolorem réwne boki podanych wielokatéw. Zaznacz jedna-
kowymi tukami ich rowne katy. Uzupelnij zdania pod wielokatami.

Romb 1,2 a
1,2a
Wielokat Wielokat Wielokat
foremny, poniewaz foremny, poniewaz foremny, poniewaz

@) Na tréjkatnych kratkach narysuj szesciokat foremny o podanych bokach.
Zapisz, z ilu malych trojkatow sklada si¢ dany szesciokat oraz jaka dlugosé
ma najdtuzsza przekgtna danego szesciokata.

a) o boku 1 b) o boku 2 7 7

VAV A AVAVAVAYA
/ N/ VAVAVAN

VAVAVAVARRRYAVAVAVAVAY

0
O
N
te
S
N
D
2
~
Q

Py=__ P,
Najdluzsza przekatna P,=__-P,
ma dlugos¢ . Najdluzsza przekatna ma diugos¢
) Na rysunku przedstawiono szesciokat foremny C B
podzielony na trojkaty réwnoboczne. Zaznacz
tukami: <ASB, <SFB, <EDC, <BCA. Zapisz S
na rysunku ich miary. D 4
E F
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V4. Wielokaty foremne

0 Uzupelnij kolejne etapy rozwiazania i oblicz
dlugos¢ zaznaczonej na czerwono przekatne;j
szesciokata, ktorego:

a) bok ma dlugosc 2,

Dlugos¢ polowy tej przekatnej:

2%

Dtugosc¢ przekatne;:

b) bok ma dlugosc a.

1
2ﬂ

Dlugos¢ polowy tej przekatnej:

/

% Dlugos¢ przekatnej:
\

e Punkt S jest srodkiem okregu opisanego na
pieciokacie foremnym. Oblicz i wpisz na ry-
sunku miary wszystkich katéw oznaczonych
tukami.

= /n\ﬂﬁ

(E)

G Jaka miare ma kat ADH w osmiokacie foremnym ABCDEFGH?

A. 15° B. 22,5° C. 30° D. 45°
Wskazéwka (E) Na medal
docwiczenia.pl docwiczenia.pl

62 Kod: M84WAB Kod: M86KFS




Sprawdz, czy potrafisz

Zadanie 1.

Na podstawie ktorej z cech przystawania trojkatow
mozna stwierdzi¢, ze trojkaty KOT i MOT
sg przystajace?
A. bbb C. bkb
B. kbk D. nie ma wystarczajacych
danych, aby to stwierdzic

Zadanie 2.

Czy trojkaty narysowane obok sg przystajace?
Wybierz odpowiedz T lub N i jej

uzasadnienie sposrdd 1, 2 albo 3. _(é‘
=
=
O
"‘N.\
T Tak, 1. | 52°+# 74°. (I‘:}
poniewaz 2. | spelniajg ceche przystawania trojkatéw kbk. h
N Nie, 3. | nie znamy dlugosci ich bokdw. -8
—
e
Q)
Zadanie 3. =
N
W dziewieciokacie foremnym ABCDEFGHI B
poprowadzono przekatng AC. Oblicz miary
katow trojkata ABC. G &
H D
| C
A B

Brudnopis |
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Jak na egzaminie

Zadanie 1. (0-1) ( kwiecieri 2019 )

Na rysunku przedstawiono
trzy trojkaty.

A P Q
Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod podanych.

Na podstawie informacji przedstawionych na rysunku mozna stwierdzic, ze
A. trojkat ABC jest przystajacy do trojkata KLM.

B. trojkat KLM jest przystajacy do tréjkata PQR.

C. trdojkat PQR jest przystajacy do trdjkata ABC.

D. wszystkie trojkaty sg do siebie przystajace.

Zadanie 2. (0-1) ( kwiecieri 2016 )

Kazdy bok kwadratu ABCD podzielono na 3 réwne D , . C
czedci i polgczono kolejno punkty podzialu, w wyniku i *\
czego otrzymano osmiokat (rysunek).

Ktore z ponizszych zdan jest prawdziwe? Wybierz
wlasciwa odpowiedz sposrod podanych. % ’

A. O$miokat jest foremny. \ .
B. Wszystkie boki o§miokgta majg takg samg dlugosc.

C. Kazdy kat wewnetrzny o$miokata ma miare 135°.

D. Obwod o$miokata jest wiekszy od obwodu kwadratu ABCD.

Zadanie 3. (0-1) ( kwiecier 2015 )

Na rysunku przedstawiono sze$ciokat foremny o boku
rownym 2 cm. Przekatna AD dzieli go na dwa przysta-
jace trapezy rownoramienne.

Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwa odpowiedz spo-
srod podanych. Wysokosc¢ trapezu ABCD jest rowna

A.+v/2 cm. B. % cm. C. /3 cm.

D. 2 cm. B

Brudnopis




[=] Obejrzyj film
' docwiczenia.pl
Kod: M8Z99P

Ol 01

A Graniastostupy

€D Zaznacz na czerwono wysoko$¢ bryly. Napisz, co to za bryta.

a) b)

€) Graniastostupy pokazane ponizej sa prawidlowe. Zaznacz w kazdym z nich
réwne odcinki takim samym kolorem, a réwne katy w goérnej podstawie —
tukami w jednym kolorze. Zapisz miary tych katow.

0
O
N
te
S
N
D
2
~
Q

o Na rysunku pokazano graniastostup prawidtowy czworokatny (czyli prostopa-
dloscian o podstawie w ksztalcie kwadratu).
a) Uzupelnij brakujgce oznaczenia wierzchotkow na rysunkach przedstawia-
jacych $ciany graniastostupa. Zaznacz na tych rysunkach kolorowe odcinki
pokazane na ilustracji graniastostupa. Uzyj tych samych koloréw.

G

A B

A B A B B C

b) Poréwnaj dlugosci odcinkéw i wpisz znaki <, >, =.
AB_ AC BD___ AC FB  BG BG___CF

65




O
~
=
@
N
S
o
N
e
oc

V.1. Graniastostupy

o Na rysunku przedstawiono graniastostup prawidlowy szeéciokgtny.
a) Uzupelnij brakujgce oznaczenia wierzchotkéw na rysunku przedstawiaja-
cym podstawe tego graniastostupa. Zaznacz na tym rysunku kolorowe od-
cinki pokazane na ilustracji graniastostupa. Uzyj tych samych koloréw.

-

\
—\
-

S»

try

b) Uzupelnij podpisy.
AB -
CE -
FC -

c) Poréwnaj dlugosci odcinkdéw i wpisz znaki <, >, =.
AB_ BC BC____CF FC____ EC FC____AD

6 Na rysunku przedstawiono graniastostup prawidlowy szedciokatny.

a) Uzupelnij brakujace oznaczenia wierzchotkdéw na rysunkach $cian bocz-
nych tego graniastostupa. Zaznacz na tych rysunkach kolorowe odcinki po-
kazane na ilustracji graniastostupa. Uzyj tych samych koloréw.

L K

b

It

’’’’’

B C

b) Poréwnaj dlugosci odcinkéw i wpisz znaki <, >, =,
BH  AH AH_  HC AH  GB GB___ HC
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@ Uzupelnij tabele.

V.1. Graniastostupy

Liczba

Bryla

$cian

krawedzi

wierzcholtkow

graniastostup pieciokatny

graniastostup o§miokatny

graniastostup n-katny

graniastostup 9

graniastostup

30

graniastostup

80

o Przeczytaj zadanie zamieszczone w ramce. Zaznacz dane na rysunku i rozwigz

zadanie.

i

Krawedz boczna graniastostupa prawidtowego pieciokatnego
jest 0 4 cm dluzsza niz krawedz podstawy a. Suma dhugosci
wszystkich krawedzi wynosi 80 cm. Oblicz obwéd podstawy.

-

e

Podstawg graniastostupa jest

Krawedz podstawy jest oznaczona a, zatem krawedz

boczna tego graniastostupa jest réwna

Rownanie:

Rozwigzanie:

Obwod podstawy jest réwny
Spr.

Odp.
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V.1. Graniastostupy

e Na rysunku przedstawiono graniastostup prawidtowy pieciokatny. Zaznacz
kolorem te odcinki, ktére maja taka sama diugosc co odcinek zaznaczony na

zielono
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e Na rysunku przedstawiono graniastostup prawidlowy szeéciokatny o krawe-
dzi podstawy 5 i wysokosci 12. Uzupelnij brakujace oznaczenia wierzchotkow
na rysunkach $cian tego graniastoslupa. Zaznacz i podpisz na nich odcinki
oznaczone w bryle literamia, b, ¢, d, e, f.

Oblicz dlugosci tych odcinkow.

K
A J

9
s
_ At~
—

—_—
o

A
B A B C D
a—= C— e—
b= d = f=

@ Podstawg graniastostupa prostego jest prostokat o bokach 2 cm i 3 cm. Wyso-
ko$¢ bryly wynosi 4 cm. Ile wynosi suma dlugos$ci wszystkich jej krawedzi?

A.9 cm B. 14 cm C.24 cm D. 36 cm
Wskazéwka (E) [=] T[] Na medal (=] ek ]
docwiczenia.pl Ly docwiczenia.pl !
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V 2 Obejrzyj film
8 r s B docwiczenia.pl
! Objetosc graniastostupa )

) Wykonaj kolejne czynnoéci prowadzace do obli-

czenia objetosci graniastoslupa przedstawionego
na rysunku. i i >
:
|
1
I
I
I

e Narysuj podstawe i oblicz dlugos¢ jej trzeciego
boku.
10

» Oblicz pole podstawy. P, =

 Odczytaj z rysunku wysokos$¢ graniastostupa. H =

 Oblicz objetos¢ graniastostupa. V=
Odp.

0
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te
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©) Kacper i Zosia obliczali, ile litréw wody zmiesci
si¢ w prostopadlosciennym naczyniu o wymiarach
32 cm x 20 cm x 10 cm. Uzupelnij ich obliczenia.

\
T —— -
r

Obliczenia Kacpra: 32 cm
. - e [ Aoem
V= ml = 1 20 cm
Obliczenia Zosi: /:
32cm = dm i

|

cm=.________ dm ”I......__..,___
3 = ~dm

¥= = dm  dm
V= ]

Czy wyniki sg jednakowe? TAK / NIE
Ktory sposob obliczen jest dla ciebie wygodniejszy?
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V.2. Objetos¢ graniastostupa

9 Dluzsza przekatna podstawy graniastostupa prawidlowego szesciokatnego ma
dlugo$¢ 12 cm, a przekatna jego $ciany bocznej 10 cm. Zaznacz te odcinki na
rysunku przestrzennym i odpowiednim rysunku plaskim. Zapisz ich dlugosci.
Oznacz literami a i H odpowiednie wielkosci na rysunkach ptaskich.

o Sztabka zlota ma ksztalt graniastostupa prostego, ktorego podstawg jest trapez
réwnoramienny. Wykonaj kolejne czynno$ci prowadzace do obliczenia warto-
§ci tej sztabki, jesli wiadomo, ze 1 cm® ztota kosztuje 4000 zt.

e
e e

10 cm

13 cm

25 cm

,f’ 12 cm

7

20 cm

a) Zaznacz na niebiesko wysoko$¢ podstawy i podpisz jg literg h. Zaznacz na
zielono wysokoé¢ bryly i podpisz ja literg H.

b) Obok bryly narysuj jej podstawe. Zapisz na tym rysunku dlugosci odcin-
kow potrzebne do obliczenia pola podstawy.

c) Uzupelnij obliczenia.

Wysokos¢ podstawy: h = Wysokos$¢ bryly: H =
Pole podstawy: P, =
Objetosc: V =

Wartos¢ sztabki:

(® 9 W pudeltku w ksztalcie prostopadloscianu o wymiarach 2,5 cm x 4 cm x 20 cm

miesci sie 20 amputek, z ktérych kazda zawiera 0,5 ml szczepionki. Jaki pro-
cent objetosci pudetka stanowi objetos¢ szczepionki?
A. 1% B. 5% C.10% D. 50%

Wskazéwka (E) El?fj [=] Na medal
docwiczenia.pl f docwiczenia.pl
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V 3 Obejrzyj film
o . . | docwiczenia.pl
: Pole powierzchni graniastostupa AR

€D Dokoricz rysowanie siatki graniastostupa. Oblicz pola poszczegdlnych $cian
i zapisz je na siatce na odpowiednich $cianach. Nastepnie oblicz pole po-
wierzchni catkowitej. Jako jednostke przyjmij jedng kratke.

a) graniastostup prawidlowy b)

1 X 1

/ \\ \\\

e Graniastostup prosty przedstawiony na rysunku obok ma
siedem $cian. Dwie z nich to prostokaty o wymiarach 4 na 8,
dwie to prostokaty 2 na 8, dwie $ciany sg pieciokatami,
a ostatnia $ciana to prostokat o wymiarach 242 na 8.

0
O
N
te
S
N
D
2
~
Q

a) Naszkicuj te $ciany i zapisz przy odpowiednich bokach
ich dlugosci.

b) Oblicz pola poszczegdlnych $cian i zapisz je pod rysun- |4 7=
kami. L%

c) Oblicz pole powierzchni bocznej i pole powierzchni cal- 4
kowitej tego graniastostupa.

----1 S —

LY
! po
w:"' "-\

2

8

Sciana nr 1 Sciana nr 2 Sciana nr 3 Sciana nr 4

Pole: Pole: Pole: Pole:
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V.3. Pole powierzchni graniastostupa

9 Obok pokazano siatke grania- | 20 cm
stoslupa, ktérego podstawy jest 10am g cm Va
rownolegtobok. Zakreskuj na
niej jedng z podstaw i zaznacz ,,

72

kolorem wysoko$¢ bryly. Zapisz
dtugosci krawedzi. Nastepnie ob-

licz objetos¢ i pole powierzchni \ N

catkowitej graniastostupa.

h

Odp.

Dokoncz rysowanie siatki graniastostupa przedsta-
wionego na rysunku obok. Oblicz i zapisz na kaz-
dej $cianie jej pole powierzchni. Nastepnie oblicz
pole powierzchni calkowitej tego graniastostupa.
Jako jednostke przyjmij jedng kratke.

\\.-——-k




V.3. Pole powierzchni graniastostupa

e Rysunek przedstawia siatke graniastostupa prostego. Wsrod jego $cian sg dwa
romby o przekatnych 6 cm i 8 cm oraz cztery kwadraty.
a) Nanie$ te informacje na rysunek, oblicz brakujace dlugosci odcinkéw i za-
pisz je na rysunku.
b) Oblicz i zapisz na kazdej $cianie jej pole powierzchni. Oblicz pole po-
wierzchni catkowitej bryly.
c) Zakreskuj jedng z podstaw i oblicz objetos¢ bryly.

) Suma dlugosci krawedzi graniastoshupa prawidlowego tréjkatnego jest réwna
45 cm, a jego wysoko$¢ ma 9 cm. Ile wynosi pole powierzchni bocznej tego

graniastostupa?

A.27 cm? B. 81 cm? C. 135 cm? D. 405 cm?
Wskazéwka (E) Na medal
docwiczenia.pl docwiczenia.pl
Kod: M8B1ZE Kod: M824V6 73




a)

\"/“8 Ostrostupy

b)

Obejrzyj film
docwiczenia.pl

Kod: MBVKCA

€D Ktory z szarych odcinkéw jest wysokoscia bryty? Zaznacz go na czerwono.
Napisz, co to za bryla.

Rozgrzewka

74

€) Ostrostupy pokazane na rysunku s prawidlowe. Zaznacz w kazdym z nich
réwne odcinki takim samym kolorem, a rowne katy w podstawie — tukami
w jednym kolorze. Zapisz miary tych katow.

) Na rysunku pokazano ostrostup prawidlowy czworokatny. Uzupehnij braku-
jace oznaczenia wierzcholkdw na rysunkach $cian tego ostrostupa. Przenies
kolorowe odcinki zaznaczone na rysunku bryty na rysunki $ciany i podstawy.




V4. Ostrostupy

o Z szeScianu ABCDEFGH wycigto ostrostup ABCDG zacieniowany na rysunku
po prawej stronie. Uzupelnij podpisy.

G

JC
A A
W szescianie: W ostrostupie:
AB to krawedi pod stawy ABto
BG to BG to
CGto CGto
AG to AGto
DG to DG to

9 Rysunek przedstawia ostrostup prawidltowy czworokatny.
a) Jaki ksztalt ma podstawa ostrostupa?

0
O
N
te
S
N
D
2
~
Q

Podkresél w zadaniu fragment, z ktérego to
wynika.

b) Rysunki przedstawiajg cztery trdjkaty, kto-
rych wierzchotki s3 punktami nalezacymi
do ostrostupa. Zaznacz na tych rysunkach:
e na czerwono — wysokos$¢ ostrostupa,

e na zielono — wysokos¢ $ciany bocznej,

e na z0lo - krawedzie boczne ostrostupa,

« na niebiesko - kazdy odcinek o dlugosci rownej dtugosci krawedzi podstawy.
E

E E
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V4. Ostrostupy

@ Uzupelnij tabele.

Liczba
Bryta
Scian krawedzi wierzchotkow
ostrostup pieciokatny
ostrostup o§miokatny
ostrostup n-katny
ostrostup 5
ostrostup 20
ostrostup 15

o Przeczytaj tekst w ramce, zaznacz dane na rysunku i rozwigz zadanie,

KrawedZ boczna ostrostupa prawidlowego szesciokatnego jest o 5 cm diuzsza niz krawedz
podstawy a. Suma dhugosci wszystkich krawedzi wynosi 42 cm. Oblicz obwdd podstawy.

Podstawg ostrostupa jest

Krawedz podstawy jest oznaczona przez a, zatem krawedz boczna

tego ostrostupa jest rowna

Rownanie:

Rozwigzanie:

Spr.
Odp.

@) €) Na rysunku przedstawiono ostrostup prawidlowy
szeSciokatny.

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli
zdanie jest prawdziwe, albo F — jeéli jest falszywe.

Odcinek FC ma dlugosc¢ wigksza niz odcinek EB. =~ P = F
Odcinek GD ma dlugos¢ wigksza niz odcinek GS. P | F

P
A B O

Wskazéwka (E) Na medal Eﬁlﬂ

docwiczenia.pl docwiczenia.pl %
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Obejrzyj film
docwiczenia.pl
Kod: MBNN5T

\//3) Objetos¢ ostrostupa

€D Na rysunku pokazano ostrostup prawidtowy czworokatny. Zaznacz na nim
roznymi kolorami krawedz podstawy réwng 3 cm i wysokos¢ bryly réwna
2 cm. Nastepnie oblicz objetosc tej bryly.
Podstawa ostrostupa jest kwadratem
o boku rownym ,

zatem pole podstawy jest rowne

Objetos¢ tego ostrostupa:

V=
Odp.

) KrawedZ podstawy ostrostupa prawidlowego czworokatnego ma dhugosé
4 cm, a jego krawedz boczna 3 cm. Wykonaj polecenia.

D C
W
S
Fa
A B A S C

a) Na rysunku podstawy zapisz diugosci odcinkow: AB, ACi SC.

b) Oblicz pole podstawy.
Aby obliczy¢ wysokos$¢ ostrostupa,
Pp = najlepiej wykorzystac ptaska figure,
w ktérej wystepuje odcinek tej

dtugosci.

¢) Zapisz na rysunku trojkata ACW
diugosci odcinkow AC1i CW.

d) Uzupelnij.
Twierdzenie Pitagorasa dla trojkata SCW:
SW?* + = _

SW= — wysokos¢ ostrostupa

e) Oblicz objetos¢ ostrostupa.
Gdy znamy pole podstawy i wysokosc
Y= ostrostupa, mozemy obliczyc jego
objetosc.

77



V.5. Objetosc¢ ostrostupa

o KrawedZ boczna ostrostupa prawidlowego szesciokatnego ma dtugosc 13 cm,

78

a jego krawedz podstawy — dlugo$¢ 5 cm. Wykonaj polecenia i uzupetnij luki.

a) Zaznacz na rysunku bryly
i na rysunku jej podstawy
wszystkie odcinki o diu-
gosci 5 cm jednym ko-
lorem, a innym kolorem
wszystkie odcinki o dlu-
gosdci 13 cm.

Na jakie trojkaty zostala podzielona podstawa?
b) Oblicz pole podstawy.

Pp =

¢) Znajdz na rysunku ostrostupa tréjkat prosto-
katny, ktorego bokiem jest wysokos¢ ostrostu-
pa. Zacieniuj go. Wykonaj plaski rysunek tego
trojkata i podpisz dlugosci jego bokow.

d) Oblicz wysoko$¢ ostrostupa.

e) Oblicz objeto$¢ ostrostupa.

Podstawg ostrostupa jest kwadrat o boku 5 cm, a jego spodkiem wysokosci
jest jeden z wierzchotkow podstawy. Krawedzie boczne tego ostrostupa majg
dlugosci: 12 cm, 13 cm, 13 cm, v 194 cm.

Uzupelnij ponizsze zdania. Wybierz odpowiedz sposrod oznaczonych literami
A i B oraz odpowiedz sposrdd oznaczonych literami C i D.

Wysoko$¢ tego ostrostupa wyrazona w centymetrach jest liczbg | A | B |.

A. wymierng B. niewymierna

Objetosc tego ostrostupa jest| C | D | niz 103 cm®.

C. wieksza D. mniejsza
Wskazéwka (E) Na medal El"_ Sl
docwiczenia.pl docwiczenia.pl 4 ”
Kod: M8BDW7H Kod: M8LZDQ e ]




(=] 5 =] ~ Obejrzyj film

i 1 5‘_ e docwiczenia.pl
Pole powierzchni ostrostupa SR Jocwicaeniar

€D Dokoncz rysunek siatki ostrostupa prawidtowego. Na kazdej $cianie bocznej
narysuj te jej wysokos$¢, ktora biegnie wzdtuz kratek. Na kazdej $cianie zapisz
jej pole, a nastepnie oblicz pole powierzchni calkowitej tej bryty.

Ilcm

0
O
N
te
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Q)

e Uzupelnij opis.
Rysunek obok to siatka czworo$cianu
foremnego. Kazda z jego $cian to trojkat
o boku

2cm

dlugosci

Kazda $ciana tej bryly moze by¢ jej podstawa.

Wysokos¢ kazdej $ciany jest réwna:

Polejednejsciany wynosi:

Pole powierzchni catkowitej tego ostrostupa wynosi:

CzworoS$cian ma krawedzi. Suma ich diugosci to cm.
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V6. Pole powierzchni ostrostupa

e Rysunek przedstawia siatke ostrostupa.
a) Pola niektérych §cian mozna obliczy¢ na podstawie danych odczytanych
z rysunku. Oblicz te pola i zapisz je na rysunku.
b) Dla pozostalych §cian znajdz trdjkaty do nich przystajace sposrdd tych
o znanych polach. Zapisz pola tych pozostalych §cian na siatce ostrostupa.
c) Oblicz pole powierzchni catkowitej tego ostrostupa.

-
A

\/ N

\

\h‘ -
—_— . il
.--""""/
-
N
O P
E
L
N
% 1 dm \\
—
(@)
N
e
o

Odp.
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V6. Pole powierzchni ostrostupa

o Podstawg ostrostupa ABCDW jest kwadrat o boku 4 cm. Spodkiem wysokosci
ostrostupa jest jeden z wierzcholkow podstawy. Wszystkie §ciany boczne s3
trojkatami prostokgtnymi. Wysokos¢ ostrostupa wynosi 3 cm.

a) Zaznacz na rysunku ostrostupa dane liczbowe.
b) Uzupelnij rysunek siatki ostrostupa.

¢) Oblicz dlugosci pozostatych krawedzi. Zapisz je na rysunku bryly.

d) Oblicz sum¢ dlugosci krawedzi.

e) Oblicz pola poszczegblnych $cian. Zapisz je na odpowiednich $cianach
na siatce.

f) Oblicz pole powierzchni catkowitej ostrostupa.
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©) () Na rysunku przedstawiono siatke ostrostupa,

V6. Pole powierzchni ostrostupa

€) W zadaniu 3 pokazano siatke pewnego ostroshupa. Jego spodkiem wysokosci
jest Srodek podstawy (czyli punkt przeciecia przekatnych podstawy). Naszki-
cuj rysunek przestrzenny tego ostrostupa. Oblicz wysoko$¢ ostrostupa, a na-
stepnie oblicz jego objetosc.

Objetos¢ podaj w przyblizeniu. Przyjmij, ze /5 = %.

Odp.

ktorego podstawa jest kwadratem.

Ocen prawdziwo$¢ podanych zdan. Wybierz P,
jesli zdanie jest prawdziwe, albo F - jesli jest
fatszywe.

Wysokos¢ tego ostrostupa wynosi 13 cm. P | F

Pole powierzchni bocznej wynosi 130 cm*.. = P F

Wskazéwka (E) Na medal
docwiczenia.pl docwiczenia.pl
82 Kod: M8WEVX
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Graniastostupy i ostrostupy - zadania

€D Na trzech écianach szeéciennej kostki umieszczono lite-
ry. Pozostale $ciany sa biate. Uzupelnij brakujace litery
na siatkach tej kostki. Zwrd¢ uwage na wlasciwe uloze-
nie liter.

Al A |

A

@) Dokoncz rysunek tak, aby otrzymac siatke:
a) graniastostupa prostego,

f/\\ Py
/N o)
/ o & N
£ ©
N
M
2
-~
Q
b) ostrostupa (uzyj cyrkla).
fA\
/| N
4 \




V.7. Graniastostupy i ostrostupy — zadania

€) Na rysunku przedstawiono dwie budowle wykonane z jednakowych klockéw
w ksztalcie graniastostupa prawidlowego czworokatnego. Pierwsza z nich ma
wysokos¢ 12,5 cm, a druga 23,5 cm. Wykonaj polecenia pod rysunkami i oblicz
objetos¢ jednego klocka.

Budowla I Budowla II r:-

Naszkicuj pojedynczy klocek. Jaki ksztalt ma jego najmniejsza $ciana?

Wyobraz sobie, ze masz dwie budowle I i ustawiasz je jedna na drugiej. Czy
otrzymasz budowle o tej samej wysokosci co budowla II? Dlaczego?

Oblicz wymiary pojedynczego klocka.

Oblicz objetos¢ tego klocka.

Odp.
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V.7. Graniastostupy i ostrostupy — zadania

o Ponizej przedstawiono prostopadiosciany o wymiarach 4 x 4 x 6. W kazdym
z nich poltaczono wybrane wierzcholki, §rodki $cian lub $rodki krawedzi jak na
rysunkach. W przypadku kazdego z otrzymanych w ten sposéb ostrostupow:
« pokoloruj jego podstawe,

» narysuj wysoko$¢ ostrostupa i okresl jej dtugosc,
» okresl, czy to jest ostrostup prawidlowy.

H= H=

Czy to ostrostup prawidlowy? Czy to ostrostup prawidlowy?

Czy to ostrostup prawidtowy? Czy to ostrostup prawidtowy?
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V.7. Graniastostupy i ostrostupy — zadania

e Osiem prostopadlosciennych klockéw o wymiarach a x a x b ulozono tak jak
na rysunku. Oblicz objetos¢ utozonej figury.

16 cm

56 cm

Krok 1. Zapisz dlugosci zielonych odcinkéw ze strzatkami — uzywaj liter a i b.
Przerywang zielong linie podziel na odcinki a i b, a nastepnie zapisz
ich diugosci.

il b

Krok 2. Uzupelnij brakujace opisy. Podziel przerywang czerwong lini¢ na od-
cinki dtugosci a + b. Fragment tej linii zostanie — zaznacz go na fio-
letowo.

a+ _ cm

. cm
Krok 3. Uzupetnij. a+b= cm

Oblicz dtugos¢ linii zaznaczonej na fioletowo.
Krok 4. Uzupelnij rysunek.

—cm . <m

Krok 5. Oblicz wymiary jednego klocka. a= b=

Oblicz objetos¢ jednego klocka.

Oblicz objetos¢ calej figury.
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V.7. Graniastostupy i ostrostupy — zadania

o Na rysunku pokazano prostopadloscian oraz jego siatke. Wszystkie odcinki
na siatce podpisz literami a, b, ¢ zgodnie z oznaczeniami na rysunku prze-
strzennym. Oblicz dlugosci krawedzi bryty.

a) graniastostup prawidlowy czworokatny, czyli prostopadioscian o kwadra-
towej podstawie

60

/
: c
|

| e o
Lz == b
] | a
42

b) prostopadtoscian o trzech réznych krawedziach

& A

47

146 ,
F :
I
) -

A
L §

134

g= b= =

o Na rysunku przedstawiono te samg kostke widziang z réznych stron.

Jaki kolor ma $ciana znajdujaca si¢ naprzeciwko $ciany niebieskiej?

A. fioletowy C. czerwony
B. pomaranczowy D. zielony
Wskazéwka (E) Na medal
docwiczenia.pl docwiczenia.pl
Kod: M8DRDV Kod: M8V3PS 87




\"A:8 Bryly - zadania

€D Zapisz na rysunku dhugoéci odcinkéw zaznaczonych przerywanymi liniami.

Uzupelnij wnioski, wpisujac w puste miejsce: ,,mniejsze/mniejsza niz’, ,wiek-
sze/wigksza niz’, ,,taki sam jak” lub ,,takie samo jak”. L

a) Z naroznika kwadratu wycieto prostokat o wymiarach Y| i

x x y. Otrzymano sze$ciokat taki jak na rysunku. x

Pole sze$ciokata jest pole kwadratu.

Obwod szeéciokata jest obwod
kwadratu.

b) Z naroznika sze$cianu wycig¢to prostopadloscian o wymiarach x x y x z.
Otrzymano wieloscian taki jak na rysunku po prawe;j.

F
A Y
\
LY
.}
\-u——s-l-l-d——nll-—i
=

powierzchni sze$cianu.

RV,
N ODbjgtosc otrzymanej bryly jest objetosc szescianu.
E‘ Pole powierzchni otrzymanej bryly jest pole
CCCJ

e Oblicz pole powierzchni catkowitej i obje-
tos¢ wielo$cianu przedstawionego na ry-
sunku.

e

)’
3 10
A

10
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\.8. Bryty — zadania

o a) Na rysunkach przedstawiono prostopadltoscian, ktérego podstaws jest kwa-
drat i ostrostup prawidlowy czworokatny. Dla kazdej z bryt oblicz pole pod-
stawy Pp, pole jednej $ciany bocznej P;, pole powierzchni bocznej Py, pole
powierzchni catkowitej P, oraz objeto$¢ V. Zapisz obliczenia.

10

\ \
\
LY
“
@)Y \l_-__----__--_
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Pp= Pp=
s = P;=
Py = Py =
P. = P.=
V= V=

b) Bryly przedstawione w podpunkcie a) mozna sklei¢, mozna tez wyciac
z prostopadloscianu czes¢ w ksztalcie ostrostupa albo z jednej strony pro-
stopadloscianu doklei¢ ostrostup, a z drugiej go wycia¢ (patrz rysunki po-
nizej). Dla kazdej z powstalych w ten spos6b bryt oblicz pole powierzchni
calkowitej P. oraz objetos¢ V. Zapisz obliczenia.
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V.8. Bryty — zadania

o Do zamknietego szklanego naczynia, ktore ma ksztalt szescianu z doklejonym
ostrostupem o takiej samej wysokosci co sze$cian, wsypano piasek (patrz ry-
sunek). Zaznacz na drugim rysunku, jaki poziom osiagnie piasek po obroce-
niu tego naczynia, i uzasadnij.

I\
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€ Z szeécianu o krawedzi 3 cm wycieto szescian o krawedzi
1 cm tak, jak pokazano na rysunku. Ile wynosi pole po-
wierzchni catkowitej otrzymanej bryly?

F
A"
A )
A Y
'F---

A. 52 cm? B. 54 cm? C. 56 cm? D. 58 cm?
Wskazéwka (£) (=] it [ Na medal
docwiczenia.pl ﬁ*‘ docwiczenia.pl

20 Kod: M8ZZ15S [w] 3 Kod: M8GGSG



Sprawdz, czy potrafisz

Zadanie 1.

Krawedz podstawy graniastostupa prawidlowego szes$ciokgtnego ma 2 cm, a kra-
wedz boczna 10 cm. Jaka jest suma dlugosci krawedzi tego graniastostupa?

A.12cm B.72 cm C. 84 cm D. 144 cm

Zadanie 2.

Graniastostup siedmiokatny ma tyle samo $cian co pewien ostrostup. Ile krawe-
dzi ma ten ostrostup?

A.7 B. 8 C.9 D. 16

Informacja do zadan 3-5
Na rysunku przedstawiono fragment siatki graniastostupa prostego.

Zadanie 3.

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest
prawdziwe, albo F - jesli jest falszywe.

Jest to graniastostup prawidlowy trojkatny. P F
Na podstawie pokazanego fragmentu nie da sie
oy . . . P F | |

obliczy¢ pola powierzchni catkowitej bryly. A B

Graniastostup ma 9 krawedzi. P F " |
Zadanie 4.
Gdybysmy chcieli dorysowac kolejng $ciane do krawedzi AE, ta Sciana bylaby
A. tréjkatem prostokatnym. C. prostokatem o wymiarach 6 cm x 3 cm.
B. tréjkatem réwnoramiennym. D. prostokatem o wymiarach 6 cm x 5 cm.
Zadanie 5.

Oblicz objetosc¢ tego graniastostupa.

. Brudnopis |
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Informacja do zadan 617 E D’

Graniastostup prawidlowy sze$ciokatny o wszyst- e % : o

kich krawedziach réwnych podzielono na trzy T 1

bryly, przecinajac wzdluz plaszczyzn, tak jak po- LoD

kazano na rysunku. 1 g }- C
A B

Zadanie 6.

Czy bryta ABDEA'B'D'E' jest szescianem? Wybierz odpowiedz T lub N i jej uzasad-
nienie spo$rdd 1, 2 albo 3.

T | Tak 1. | wszystkie krawedzie przed podzialem mialy réwna dlugosc.
—_ krotsza przekatna szesciokata foremnego ABCDEF jest
poniewaz 2 : .
dluzsza od jego boku.
N | Nie, ;
3. | mozna odczytac to z rysunku.
Zadanie 7.

Ocen prawdziwo$¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo
F — jesli jest falszywe.

Dwie z powstalych bryl to ostrostupy. p F
Suma objetosci powstatych bryl jest rowna objetosci podzielonego p .
graniastostupa.

Suma pdl powierzchni powstatych bryt jest réwna polu powierzchni p .

podzielonego graniastostupa.

Zadanie 8.

Z drewna o gestosci 0,75 g/cm? wykonano model piramidy (pelny w $rodku).
Podstawa modelu jest kwadratem o powierzchni 144 cm?, a krawedz boczna ma
dlugosc 11 cm. Oblicz mase tego modelu.

Brudnopis




Jak na egzaminie

Zadanie 1. (0-1) ( kwiecier 2020 )

Na kartonowej siatce sze$cianu Mariusz nakleil
6 figur tak, jak pokazano na rysunku. Nastepnie
z tej siatki skleit kostke.

Ktory rysunek przedstawia kostke sklejong A
przez Mariusza? Wybierz wlasciwa odpowiedz
sposrod podanych.

A. B. C. D.

Zadanie 2. (0-1) ( kwiecieri 2019 )

W koszu byly 203 jednakowe szescienne klocki. Zbudowano z nich mozliwie
najwiekszy szescian, a pozostale odtozono.

[le klockéw odlozono? Wybierz wlasciwg odpowiedz sposrod podanych.
A. 150 B. 125 C.78 D. 53

Zadanie 3. (0-1) ( kwiecien 2019 )

Na rysunku przedstawiono fragment siatki
ostrostupa prawidlowego czworokatnego. 50 cm

Dokoncz zdanie. Wybierz wlasciwa 40 cm
odpowiedz sposrod podanych.

50 cm

Suma dlugosci wszystkich krawedzi tego
ostrostupa jest rowna

A. 560 cm C. 260 cm
B. 360 cm D. 220 cm

. Brudnopis |
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Zadanie 4. (0-3) ( kwiecier 2020 )

Podstawa ostrostlupa o wysokosci H jest
kwadrat. Na rysunku przedstawiono siatke H
i podano dlugosci niektorych krawedzi tego
ostrostupa. Oblicz objeto$¢ tego ostrostupa.
Zapisz obliczenia.

o) 13 cm
15 cm

Zadanie 5. (0-3) ( marzec-kwiecier 2020 )

Pudetko w ksztalcie prostopadloscianu o wymiarach przedstawionych na
rysunku zawiera 32 czekoladki. Kazda czekoladka ma ksztalt prostopadioscianu
o wymiarach 2 cm, 2 cm i 1,5 cm. Ile procent objetosci pudetka stanowi objegtos¢
wszystkich czekoladek? Zapisz obliczenia.

/ | | 12,5 cm
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. Zestaw 1

Informacja do zadan 1-3

Wykres przedstawia zmiany dlugosci 2 |
wlosow Filipa. Zakladamy, Zze Filip na-

dal bedzie chodzit do fryzjera tak samo

czesto, a jego wlosy beda rosty tak samo 0

szybko.

 Jaka dlugo$¢ miaty wlosy Filipa 1 lutego?

) diugos¢ wlosow [cm]

1T 111 110 11V 1V 1VI czas

A. 13 cm B. 14 cm C.15cm D. 16 cm

) Ile centymetréw rosng wlosy Filipa w ciggu miesigca?

A.0,5cm B.1cm C.2cm D. 4 cm

KlEdY F]_hp pé}lee do fryzjera pierWSZY raz po Wakﬁcjﬁ(:h?

A. 1 wrzeénia B. 1 pazdziernika C. 1 listopada D. 1 grudnia
.= Ile wynosi wartos¢ wyrazenia 1 g Tt % HBs e
3 19 7
A. 2% B. 5 C. 15 D. 15
' Liczby a, b, ¢, d sa warto$ciami nastepujgcych wyrazen:
a =328 +(—528) c=328(—528)
b =328 —(—528) d=328:(-528)

Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Zaznacz P, jesli zdanie jest prawdziwe,

albo F — jesli jest falszywe.

Najmniejsza z liczb a, b, ¢, d jest liczba c. P
Kazda z liczb a, b, ¢, d jest ujemna. P
Sposrod liczb a, b, ¢, d najwigksza wartos$¢ bezwzgledng ma d. P
4 > . oy . . 224
 Ile wynosi warto$¢ wyrazenia 8—4?
A.(3) B. (}) C.2 D. 2

" Wskaz prawdziwe dokonczenie zdania wraz z uzasadnieniem. Aby pieciocy-
frowa liczba 2414x byla podzielna przez 6, zamiast cyfry x musimy wpisac

cyfre

2, liczba 42 jest podzielna przez 6.
4, poniewaz  ostatnia cyfrg musi by< 6.
6, otrzymana liczba powinna by¢ parzysta i podzielna przez 3.

95

mod Amelsaz

i

oMOIUSZ10



() Asiarozcieiczyla sok woda w stosunku 1 : 4. Ile procent soku zawiera otrzy-
many napoj?
A. 4% B. 5% C. 20% D. 25%

) Na mapie sporzadzonej w skali 1 : 10000 prostokatna dziatka parnstwa
Nowakowskich ma wymiary 12 mm x 8 mm. Jakie s3 wymiary tej dzialki

w rzeczywistosci?
il il - -

A. 120 m x 80 m
(1) Rzucamy jeden raz dwunastoscienng kostka. Ocen prawdziwos¢ podanych

B. 1200 m x 800 m
C. 12000 m x 8000 m
zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F - jesli jest falszywe.

D. 120000 m x 80000 m

() W rozlewni napojéw rozlano 200 litréw soku
jagodowego do butelek o pojemnosci 200 cm’.
Ile butelek napelniono tym sokiem?

A. 40 C. 1000
B. 100 D. 4000

Prawdopodobienstwo wyrzucenia dwucyfrowej liczby oczek wynosi §. | ® ] e
 Prawdopodobienistwo wyrzucenia parzystej liczby oczek jest wieksze niz p | F
- prawdopodobienstwo wyrzucenia nieparzystej liczby oczek.
| Prawdopodobienstwo, ze wyrzucona liczba oczek jest podzielna przez 3, jest | P F

wigksze niz prawdopodobienistwo wyrzucenia liczby oczek mniejszej niz 4.

() Dwa prostopadlosciany o wymiarach 2 cm x 2 cm x 3 cm sklejamy jedna-
kowymi $cianami i otrzymujemy nowy prostopadloscian. Ocenn prawdzi-
wos¢ podanych zdan. Zaznacz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F - jesli
jest falszywe.

Niezaleznie od tego, czy Eimy mn_iej;ze, czy wigksze Sciany, poﬂ:

- powierzchni otrzymane) bryly bedzie takie samo. | £ | £
Niezaleznie od tego, czy skleimy mniejsze, czy wicksze $ciany, objetos¢ p | g

~otrzymane) bryly bedzie taka sama. |
Niezaleznie od tego, czy skleimy mniejsze, czy wigksze sciany, suma P | P
dlugosci krawedzi otrzymanej bryly bedzie taka sama. | |

(£) Przyprostokatne tréjkata prostokatnego maja dlugosci 5 cm i 12 cm. Jaka dhu-
gos¢ ma wysokos¢ opuszczona na przeciwprostokatng?

4 g .
A.25 B.4; C. 542 D.6,3
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Informacja do zadan 14-16

Ponizsze zdjecia przedstawiaja fragment parkietu ulozonego z identycznych
klepek w ksztalcie rownolegtoboku. Krotszy bok klepki ma 2 cm. Na zdjgciu 1
zaznaczono pojedyncza klepke. Na zdjeciach 2 i 3 zaznaczono odcinki biegnace
wzdluz brzegéw klepek.

Zdjecie 1 Zdjecie 2 Zdjecie 3

(1) Ocen prawdziwos¢ podanych zdan. Zaznacz P, jesli zdanie jest prawdziwe,
albo F - jesli jest falszywe.

Klepka ma dwa katy o mierze 120°. p

Dtuzszy bok klepki jest rowny 12 cm. P

Najmniejszy sze$ciokat foremny, ktéry mozna narysowaé wzdtuz bokow
klepek, sklada sie z 15 klepek.

(&) Czy figura zaznaczona na zdjeciu 2 to szeciokat foremny? Wybierz odpo-
wiedz T albo N i jej uzasadnienie sposrod 1, 2 albo 3.

T Tak 1. | ma wszystkie boki tej samej dlugosci.
poniewaz 2. | nie wszystkie jej katy majg rowne miary.
N Nie, 3. | ma wszystkie katy rowne 120°.

([ Dwunastokat zaznaczony na zdjeciu 3 ma
A. sze$¢ katow po 60° i szes¢ katéw po 120°.
B. szes¢ katow po 60° i szes¢ katow po 240°.
C. sze$¢ katow po 120° i szes¢ katow po 240°.
D. wszystkie katy rowne.

(') Tle wody znajduje si¢ w akwarium
przedstawionym obok? 40 cm
A. 30 litréw C. 60 litrow
B. 40 litréw D. 120 litréw

30 cm

20 cm
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() Uczniowie wyjechali na wycieczke z Olsztyna do Fromborka o godzinie

Zestawy powtorzeniowe

8.00 rano, a wrocili wieczorem. Podr6z do Fromborka i z powrotem zajela
% czasu trwania wycieczki. Potowe czasu spedzonego we Fromborku ucznio-
wie zwiedzali katedre, muzeum Kopernika i ogladali pokaz w planetarium.
Obiad zajagl godzine, a pozostale trzy godziny — spacer i rejs statkiem po
Zalewie Wislanym. O ktdrej godzinie uczniowie wrocili do Olsztyna?

"} W samoobslugowej myjni samochodowej zainstalowano maszyne rozmie-

niajaca banknoty na monety 2 zli 5 zl, ktérymi potem klient moze zaptacic
za mycie pojazdu. Na ile sposobdw maszyna moze wyplaci¢c monety, jesli
wlozymy do niej banknot 50 z? Wypisz wszystkie mozliwosci wyplaty mo-
net przez maszyne rozmieniajaca banknoty.

1) Z prostokatnego arkusza kartonu o wymiarach 200 mm x 300 mm odcieto

98

w rogach jednakowe kwadraty, kazdy o boku 2 cm, a z pozostalej czesci
ztozono pudetko bez wieczka. Oblicz pojemnosc pudetka.




@ Zapisz pole zacieniowanej figury w postaci sumy algebraicznej. Przedstaw
te sume w jak najprostszej postaci.

e

] (]
'y [
o —

2b

@ Trojkat rownoboczny ABC podzielono na dwa trdjkaty rownoboczne i dwa
romby, tak jak pokazano na rysunku. Udowodnij, ze pole rombu AFGE
jest dwa razy wieksze od pola trojkata DHC i dwa razy mniejsze od pola
trojkata FBH.

@ W hurtowni materialéw budowlanych mate opakowanie terakoty wazy
7 kg, a duze 10 kg. Kilka takich opakowan umieszczono na palecie. Uza-
sadnij, ze niezaleznie od liczby paczek umieszczonych na palecie, taczna ich
waga nie moze by¢ réwna 32 kg.
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Zestaw 2

Informacja do zadan 112

Ceny wypozyczenia samochodu osobowego w wypozyczalni MAM-cars.

Samochod 1 dzien (ii:ij‘; 3:12:1) 8: lfa(;; gg;g::; 1 miesiac
4-osobowy 105 zt 85 zt 580 zi 1320 zt
5-osobowy 115zt 95 zi 620 zi 1460 zt
7-0sobowy 125 7t 120 zt 750 zt 1630 zi

Wypozyczalnia zapewnia korzystne ceny:*
e przy rezerwacji online 5% rabatu na cen¢ najmu samochodu,
o dla stalych klientow dodatkowy upust w wysokosci 5% od ceny koncowe;.

*Uwaga! Promocje mogg sie faczyc.

orzeniowe

I

Zestawy powt

- Pan Karol jest stalym klientem wypozyczalni MAM-cars. Wczoraj ztozyt

zamOwienie online dotyczgce wynajecia samochodu 7-osobowego na 3 dni.
[le zaplaci pan Karol za wynajecie auta?

A. 342 zi B. 334 zt C. 328,50 zi D. 324,90 zt

) Ocen prawdziwo$¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe,

albo F - jesli zdanie jest falszywe.

Pan Pawel wypozyczyl samochéd 5-osobowy na 3 tygodnie, a pan Marcin -

taki sam samochod na miesigc. Pan Marcin zaplacil wiecej. P E

Pani Ania pierwszy raz wypozyczyla auto w salonie MAM-cars. Za wypozy-

czenie auta 4-osobowego na dwa tygodnie zaplacita 580 zl. e 3

Dane s3 cztery wyrazenia:

IL(15+9-2):(23-3-4) II. (33 —8:5)-2

1. (18:4+5)—6-2 IV.(8-:2—6:3):7

Wartosci ktorych z tych wyrazen sg liczbami caltkowitymi?

A.Iill B. ITi I1I C.IHIiIV D.IilIV

o Eryk zaokraglit liczbe 1447 do setek i otrzymat liczbe n. Klaudia zaokraglita

100

liczbe 1447 do dziesigtek i otrzymala liczbe m. Nastepnie zaokraglita licz-
be m do setek i otrzymala liczbe k. Wszystkie dzialania wykonali popraw-
nie. Czy n = k? Wybierz wlasciwg odpowiedz wraz z uzasadnieniem.

1.  kazda zliczb n i k jest podzielna przez 100.

T | Tak;
oniewas | 2 zarowno Eryk, jak i Klaudia ostatecznie zaokraglali
¥ " liczby do setek.
N Nie,
3. | m=1450.



() Wiadomo, ze v/6 =~ 2,45. W jaki sposéb mozna obliczy¢ przyblizong war-

toS¢ wyrazenia (\/E )3?

A.6-245 B. 672,45 C. 62,45 D. nie da sie obliczy¢

Wskaz, ktora z ponizszych czterech liczb nalezy poming¢ przy dodawaniu,

aby suma pozostatych trzech liczb byta podzielna przez 5.
A, 122 B. 544 C. 2011 D. 317

) Autobus, ktérym pani Krysia wraca do domu po pracy, kursuje od godzi-

ny 6.15 regularnie co 25 minut. Pani Krysia wychodzi z pracy o godzinie
16.30, na przystanek idzie 15 minut. Ile minut czeka na autobus?

A. 5 minut B. 10 minut C. 15 minut D. 20 minut

) W pewnym sklepie warzywnym cene pomidoréw obnizono o 10%, a na-

stepnego dnia obnizono j3 o kolejne 20%. O ile procent zmniejszyta sie po-
czatkowa cena pomidorow po dwdéch obnizkach?

A. 26% B. 28% C. 30% D. 32%

&) Ileliczb czterocyfrowych podzielnych przez 4 mozna utozyé z cyfr 0, 1, 2, 32

Cyfry w danej liczbie nie mogg si¢ powtdrzyc.
A.jedna B. trzy C. cztery D. szesc

Po wyznaczeniu ze wzoru ¢ = (3 —ab) -2 zmiennej a otrzymamy

_¢c—6 __ 2¢—3 __6—¢
A.a= T B.a= - C.a= AL

3—2¢

D. a= .

(/) Aniamaxlatijesto 3latastarszaod Basii3 razy mtodsza od Kasi. Ocen praw-

dziwoé¢ podanych zdan. Wybierz P, jesli zdanie jest prawdziwe, albo F — jeéli
jest falszywe.

Kasia jest o 2x + 3 lata starsza od Basi. P F

Suma wieku tej trojki dziewczat wynosi 5x — 3. P | F

(") W pewnym sklepie w upalny dzien sprzedano w sumie 300 litréw wody. Na

diagramie przedstawiono, ile sprzedano wody danego rodzaju.

Uzupelnij ponizsze zdania. Wybierz odpowiedz sposrod oznaczonych lite-
rami A i B oraz odpowiedz sposrod oznaczonych literami Ci D.

Smakowej wody mineralnej sprzedano
A B 14%

I 27% woda zrodlana
A. 12 litréw B. 36 litrow
Wody leczniczej sprzedanoo| C | D
wiecej niz zrédlane;.
C. 2 litry D. 6 litrow

woda mineralna

woda stotowa

31%

i woda lecznicza

- smakowa woda

mineralna
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Zestawy powtorzeniowe

(&) Odcinek KL, gdzie K = (-2, 1),

) Z takich prostopadtoécianow

L = (4, —7), jest srednica pewne-
go okregu. Jakie wspolrzedne ma

srodek tego okregu?

A. (2, —6)

B. (1, =3)

C:(6,—8)

D. (3, —4) ]

() Jezeli przyjmiemy, ze podstawg  Informacja do zadan 141 15

prostopadiodcianu jest zamalo-  Ng rysunku pokazano siatke prostopa-
wana $ciana, to jego wysokos¢ dloécianu.

A. jest rowna 2 cm.
B. jest rowna 3 cm.

C. jest rowna 4 cm.

"y it & s 3 cm
D. nie jest mozliwa do okreslenia.

2cm 4 cm

chcemy ulozy¢ jak najmniejszy
szeScian. Jaka bedzie krawedz
tego szeScianu?

A.4cm B.7cm C.12cm D. 24 cm

) Srednia czterech ocen Wojtka z matematyki wynosita 4,5. Wojtek otrzymal

jeszcze jedna pigtke. Jaka teraz jest $rednia jego ocen?
A. 4,6 B. 4,75 C. 4,8 D.5

(') Na plaszczyznie dane s3 dwa punkty A = (—1, 2) i B = (3, 8). Ile jest réwna

odlegtos¢ punktu A od punktu B?
A.4 B. 6 C. /10 D.24/13

) Zosia i jej dwaj bracia policzyli swoje oszczednosci. Okazalo sig, Ze maja

razem 360 zl, a oszczednos$ci Tomka, Zosi i Bartka pozostajg w stosunku
2 :3:7. Kto zaoszczedzil najwieksza kwote i ile to zlotych?




@ Sweter jest 0 40% drozszy od bluzki. Lacznie sweter i bluzka kosztujg 90 zi.
Ile kosztuje sweter?

1) Pociag osobowy ze Smetowa do Wesotéwka pokonuje trase 105 km w czasie
2 h 6 min. Pociag pospieszny pokonuje te samg trase ze Srednig predkoscia
o 10 km/h wigkszg niz pociag osobowy. Jak dtugo jedzie pociag pospieszny?

@ Jaka dtugos¢ powinien mie¢ odcinek x, aby pole trapezu réwnoramiennego
ADEF stanowito 160% pola prostokata BCEF?

F 15 E
/5 \
A b B C D

£7) Prostokat ABCD przecieto prostymi m i n (patrz rysunek). Udowodnij, ze
kat y jest rowny sumie katow a i .
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(=], (= m] Obejrzyj film
= o~ 2 docwiczenia.pl
Dtugosc okregu wER o
€D Zmierz obwéd i érednice kilku przedmiotéw w ksztalcie kota lub okregu. Wy-
niki wpisz do tabeli, a nastepnie oblicz na kalkulatorze i zapisz w ostatniej
kolumnie iloraz obwodu przez $rednice dla kazdego przedmiotu.

Obwod

rzedmiot Obwod Srednica Srednica

€©) Zapisz dlugosci zielonych odcinkéw, jesli wiadomo, ze na rysunku sa okregi
0 3 réznych promieniach, a najmniejszy promien ma dlugosc 2.

DF =
DE =
RV,
El =
% ]
o
B AG=
2 CH=

II. 1T TN
EN an / \
Vs N/ ! ,, \
L) \ )
\ ) \, /
e N NG| AL
Okrag I Okrag I1 Okrag I11
promien: /=2 promien: r = promien: r =
dtugos¢ okregu: dtugos¢ okregu: dlugos$c okregu:
I= |= I=
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VIL.1. Dlugos¢ okregu

o Wykonaj dzialania. Odszukaj otrzymany wynik w tabeli i skresl przyporzad-
kowang mu litere. Pozostale litery utworzg hasto — jedng z nazw liczby .

n+4n =

2n—mn=

iy

AR Ul

m,m

1t~

o B

2076

2

n 2 4n Sm % g ‘;E ESE %‘ﬂ: %‘E ’11—2 sp2 | 2 3
P L U S D O M Y E L F I N A

Hasto:

€ Rysunki ponizej przedstawiajg dwa okregi oraz krzywg zbudowang z potéwek
tych okregéw (zaznaczono konce tukéw). Uzupelnij tabele i oblicz dlugos¢
linii.

1 cn:ln

j/.—-———i-..\

N\
C /I S

)
K

AT |

Okrag o srodku A Okrag o $rodku C , mziﬁzzw
promien: r = promien: r = diugos¢ tuku I:
dlugo$¢ okregu: dlugos¢ okregu: dtugos$¢ tuku II:
l= = dtugo$¢ tuku III:
dlugos¢ polowy okregu: dhugosc¢ potowy okregu: dlugos¢ tuku IV:
dlugo$¢ linii:

,Iﬂg?ﬁ EI_ Na medal

| docwiczenia.pl
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Rozgrzewka

106

\'/|PA Pole kota

Obejrzyj film
docwiczenia.pl

Kod: M83ECB

Kolo I

Koto I1

Kolo IIT

promien kota:

pole kota:

pole zamalowanej czeéci

kota:

promien kofa:

pole kota:

pole zamalowanej czgsci

kota:

promien kola:

pole kota:

pole zamalowanej czgsci

kota:

@) Rysunki ponizej przedstawiaja dwa kota oraz figure F powstals z kota przez
wyciecie z niego trzech mniejszych kol. Oblicz pole kazdej z tych trzech figur.

Figura
Koto o $rodku A: promien r = cm, pole P =
Koto o $rodku C: promien r = cm, pole P =
Figura F: pole P =




VII.2. Pole kota

o Zakreskuj pionowymi liniami prostokaty o polu mniejszym niz pole kota, a po-
ziomymi prostokaty o polu wiekszym niz pole kola. Jako jednostke przyjmij
jedna kratke.

@) Oblicz pole kota z zadania 3 dla podanych przyblizen liczby .

=3 P= D C
7T = 3,1 P =
T = 3,14 P=
= 3,14159 Ps= A B

Czy pole prostokata ABCD jest wigksze niz pole kota z zadania 3?

Oblicz pola kot oraz figur Fi G.

Kolo o $§rodku A: promien r = , pole P=
Koto o $rodku B:  promien r = , pole P=
Kolo o $rodku C:  promien r = , pole P=
Figura F: pole P =
Figura G: pole P =

(=] =] Na medal
NAT e docwiczenia.pl
(&% Kod: M8YDeQ 107




\"/|Fe} Dtugosc okregu i pole kota - zadania

€D Oblicz pole i obwéd kazdej z figur. Jako jednostke przyjmij jedng kratke.

Figura I Figura II Figura III
|
AN /
\ [
) \
ol e
/N
Figura I
Obw. =
&U Figura II:
% Obw. =
N
— —
(@)
B Figura III:
o .
Obw. =
pP=

e Zaznacz na rysunku, jak podzieli¢ figure i jak przelozyc¢ jej fragmenty, aby
otrzymac prostokat (patrz wzdr). Pod kazda figura zapisz jej pole. Jako jed-

nostke przyjmij jedng kratke.
I/’a— .-
L
Nl /]
i N (
\
N\
N
P= pP= pP=
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VII.3. Dtugosc¢ okregu i pole kota — zadania

€) Zaznacz na rysunku, jak podzieli¢ figure i jak przetozy¢ jej fragmenty, aby
otrzymac wielokat (patrz zadanie 2 s. 108). Pod kazdg figura zapisz jej pole.
Jako jednostke przyjmij jedng kratke.

a) b)
’ Wi g \\
O A,
N (
NN \\.,___,/
P= P=

o Podziel figure na czesci i oblicz jej pole. Jako jednostke przyjmij jedng kratke.

a) b)
2T ¥
B \
\ W, /
N 7 /
P — P —_

9 Oblicz pole i obwdd figury. Przyjmij jako jednostke jedng kratke. Wpisz na
rysunku pola i dlugosci potrzebne do otrzymania koncowego wyniku.

A # \
/ L ]
\
N
Pl
P4
N

Obw. = Obw. =
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VII.3. Dtugosc okregu i pole kota — zadania

e Oblicz pole pierscienia kolowego.

L. II. III.
4
(200
I 1I 111
promien matego kola
pole matego kota
promien duzego kota
pole duzego kotla
pole pierécienia kotowego
€) Na rysunku przedstawiono tarcze
strzelniczg. Promien najmniejsze- =

10

go okregu wynosi 1. Kazdy kolejny

promien jest o 1 wiekszy. Srod-

kowe pole jest kotem, a pozostale

pola tarczy to pierécienie kolowe.
Whpisz na kazdym polu tarczy jego

powierzchnig. Co zauwazasz? Ile

razy powierzchnia zoltego pola

jest wieksza od powierzchni czer-

wonego kota?




VII.3. Dlugos$¢ okregu i pole kota — zadania

e Koza pasie si¢ na tace wokét budynku. Uwigzana jest w punkcie K na taicuchu
o dlugoéci 3 m. Przyjmij, ze 1 kratka to 1 m. Za pomocg cyrkla narysuj, a potem
zakreskuj obszar dostepny dla kozy. Oblicz powierzchnie tego obszaru.

Powierzchnia dostgpna dla kozy:

Powierzchnia dostepna dla kozy:

Powierzchnia dostepna dla kozy:

Powierzchnia dostepna dla kozy:

| Na medal
- docwiczenia.pl »
" Kod: M8L2LX 1




11 . 3l F [ W ] [ ] F [ W1 J:"i:l"‘ Obejr.zyj ﬁ!m
V||.4 ! Os symetrii | srodek symetril Al CoCWiLEania !
[m] b Kod: M87R4M

o Narysuj wszystkie osie symetrii ponizszych figur. Sprawdz, czy facznie masz
28 osi symetrii. Podkresl figury, ktore maja srodek symetrii. Zaznacz i pod-
pisz litera S srodek symetrii tych figur.

Q AOC
DA =X

1 © =

e Polacz odcinkami punkty A i A, Bi By, Ci C,. Uzupelnij opisy pod rysunkiem
stowami z ramki.

| [ [ R[] ([ ][]

|. N S — — ‘A L .|glf

By ]
S
a | Al
|

Prosta k jest osig symetrii figury. Punkt § jest sSrodkiem symetrii figury.
Prosta k jest Odcinki ASiSA s3
do odcinkow AA , BB, CC.. Punkt § jest
Prosta k dzieli odcinki AA , BB, CC, odcinkéw AA , BB, CC,.

na

prostopadta pofowy dwusieczng  Srodkiem  réwne  symetralng
prostopadte  rownolegta  rownolegte  srodkiem symetrii

12



VIl.4. Os symetrii | Srodek symetrii

€) Dokoncz rysunek tak, aby prosta k byta osig symetrii figury.
a) b)

//

Q k

Vi
\ \//
k
) k d) k
v
/\ wd
< o
] / N
/ ~ / N
/ :
e) f)

, NG

) Dokoncz rysunki tak, aby zaznaczony punkt byt érodkiem symetrii figury.

13




VIl.4. OS symetrii i srodek symetrii

€ Dokoncz rysunek tak, aby na rysunku I prosta k byta osig symetrii figury, a na
rysunku II zaznaczony punkt P byt srodkiem symetrii figury.
a) b)

L. I1. L. II.

[ |
: /

L ® L] ] L] ® [ @

o Dokoncz rysunek tak, aby punkt P byl srodkiem symetrii figury.
a) b)

Na medal
docwiczenia.pl
N4 Kod: M8AFSH




VIL5 Symetralna odcinka i A
" " docwiczenia.pl
: i dwusieczna kata Kod: MBLPAX
€D Prosta p jest symetralng odcinka AB. Polacz punkty K, L, p
M z koncami odcinka AB. Nastepnie poréwnaj dtugosci K N
odcinkéw i wstaw w puste miejsce odpowiedni znak: <, > o [ !
lub=. 1L
AK _ BK A0 BO AM __ BM = e
AN BN AL  BL AP BP P
Ml ®
e Wykorzystaj kratke i narysuj symetralne odcinkdw.

A

D

€) Zapisz na rysunku dtugoéci czerwonych odcinkow.

0
O
N
te
S
N
D
2
-~
Q)

o Za pomoca cyrkla lub katomierza narysuj dwusieczne katow tréjkata.

15




VIL5. Symetralna odcinka i dwusieczna kata

) Narysuj dwusieczne wszystkich katéw pieciokata foremnego i szesciokata
foremnego. Skorzystaj z cyrkla lub katomierza.
Odpowiedz na pytania. Podkresl wlasciwg odpowiedz.

116

D

A B

Czy proste zawierajace dwusieczne

katoéw sa jednoczesnie osiami

symetrii pieciokata foremnego?
TAK / NIE

Czy na rysunku znalazly sie
wszystkie osie symetrii figury?
TAK / NIE

E D

B

Czy proste zawierajace dwusieczne
katoéw s3 jednoczesnie osiami
symetrii szesciokata foremnego?

TAK / NIE

Czy na rysunku znalazly sie
wszystkie osie symetrii figury?
TAK / NIE

{2) Narysuj symetralne wszystkich bokéw pieciokata foremnego i szesciokata
foremnego.

Odpowiedz na pytania. Podkreél wlasciwg odpowiedz.

D

A B

Czy symetralne bokéw pieciokata
foremnego sa jednocze$nie osiami
symetrii tej figury?

TAK / NIE

Czy na rysunku narysowane s3
wszystkie osie symetrii pieciokata
foremnego?

TAK / NIE

3 D

B

Czy symetralne bokow szesciokata
foremnego s3 jednoczesnie osiami
symetrii tej figury?

TAK / NIE

Czy na rysunku narysowane s3
wszystkie osie symetrii szeSciokata

foremnego?
TAK / NIE



VII.5. Symetralna odcinka i dwusieczna kata

o Zakreskuj te czes¢ Polski, ktorej mieszkancy moga powiedzied, ze w prostej linii
majg blizej do Rzeszowa niz do Szczecina.

Skala 1: 10000000
1cm—100 km

e Wykorzystaj kratki i narysuj symetralne bokéw AB i AC. Oznacz literg S punkt
przeciecia tych symetralnych i polgcz go z wierzchotkami tréjkata. Zaznacz takim
samym kolorem odcinki réwne. Nastepnie odpowiedz na pytanie.

Czy symetralna boku BC przechodzi |
przez punkt §? TAK / NIE
Narysuj okrag o srodku w punkcie S \
i promieniu AS. \
Ktore z zaznaczonych punktow leza \
na tym okregu? \

€) Na rysunku przedstawiono o$miokat foremny. F E

Narysuj wszystkie odcinki, o koncach w zaznaczo- & /_\ b

nych punktach, ktérych symetralng jest prosta CG.

Wypisz katy, ktorych dwusieczng jest potprosta GC. H \ / C
B

Na medal
docwiczenia.pl
Kod: M838GT 17
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Sprawdz, czy potrafisz

Zadanie 1.

Jak dlugi jest plotek wokoél okraglego klombu o $rednicy 6 m? Przyjmij 7 =~ 3,1.
A.9,3m B. 18,6 m G279 m D.111,6 m

Informacja do zadan 21 3

Dane s3 wielokaty foremne: trojkat, czworokat, pieciokat i szesciokat.

Zadanie 2,

Ktore z powyzszych wielokgtéw foremnych majg srodek symetrii?
A. tylko kwadrat C. kwadrat i sze$ciokat

B. tréjkat i kwadrat D. wszystkie

Zadanie 3.

Rysujemy wszystkie osie symetrii powyzszych wielokatow foremnych. Ile jest ra-
zem tych osi?

A. 4 B.9 C. 18 D. 25

Zadanie 4.

Przedstawiony na planie stadion ma ksztalt prostokata z doklejonymi pétkolami.
Zmierz odpowiednie diugosci i oblicz powierzchnig stadionu.

skala 1 :4000

Brudnopis




V"I 1 (=l (=l Obejrzyj film
. > A docwiczenia.pl
187 Reguta mnozenia S Sy

€D W samorzadzie szkolnym jest 5 uczniéw: 3 uczniéow z klasy 8a (Ola, Maciek
i Kinga) oraz 2 uczniow z klasy 8b (Pawet i Jola). Na spotkaniu z dyrekcja
bedzie dwuosobowa delegacja samorzadu - po jednej osobie z kazdej klasy.
Na ile sposobéw mozna wybraé taka delegacje? Rozwigz zadanie czterema

sposobami.

Sposéb I

Zapisz kazdy mozliwy sklad delegacji:
OlaiPawet, Ola | , Maciek i
Sposob I1

Wypisz wszystkie mozliwe delegacje w tabeli.

Ola
Ola i Pawet
S
. N
Jola (@
-
P
Sposéb I11 =
Uzupelnij drzewko. e \ g?;-
/ S
/\@e@*‘ 5 {;;M
N
=] @ ®
o n..--* o s
® ®
Sposob IV

Oblicz, ile jest wszystkich mozliwosci wybrania delegacji.
Wybor pierwszej osoby: mozliwosci wyboru osoby z klasy 8a jest
Wybor drugiej osoby: mozliwosci wyboru osoby z klasy 8b jest
Zapisz i wykonaj dzialanie pozwalajace obliczy¢, na ile sposobéw mozna wy-
brac delegacje.

Odp.

19




VIII.1. Reguta mnozenia

120

Kasia redaguje dzial z tamigtowkami w gazetce szkolnej. W kazdym numerze
na ostatniej stronie zamieszczane sg krzyzéwka, zagadka i sudoku. W tym ty-
godniu Kasia wybierze po jednej z dwdch krzyzowek, dwdch zagadek i trzech
sudoku. Ile mozliwoéci ma Kasia, aby zapelnic te strone w gazetce? Rozwigz
zadanie dwoma sposobami.

Sposdb 1
Uzupelnij drzewko.
wybor krzyzowki @
" 3 \\\
wybor .,// \"‘x.
wybor o /. ; \0\
/N /N /N /DN
B @ L @ & @ L2 @ @ ® L @
Sposob 11
Wybor krzyzéwki: — mozliwosci
Wybér zagadki: ~ mozliwosci
Wybdr sudoku: mozliwosci

Wizystkich mozliwosci jest o

Ania uzywa hasta do skrzynki mailowej, ktére ma na poczatku 3 male litery,
a po nich 2 cyfry. Ile moze by¢ takich hasel? Zakladamy, ze alfabet ma 24 litery.
Uzupehij rozwigzanie zadania. Zapisz odpowiednie dziatanie.

Wybdr pierwszej litery: ~ mozliwosci

Wybdr : mozliwosci

Wybor : mozliwosci
mozliwosci
mozliwosci

Odp.

Na medal
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\"/||P4) Zastosowania reguty mnozenia

€D Ile jest mozliwosci, aby przejé¢ z punktu A do B? Zaznacz kazdg droge innym
kolorem (lub innym rodzajem linii), a pod rysunkiem zapisz odpowiednie
dzialanie.

) Na szkolny festyn Grzesiek upiekt po 12 ciasteczek w 5 ksztaltach (patrz
rysunek).

@& 4+ V

X
a) Przed festynem Grzesiek postanowil da¢ po jednym ciasteczku mamie i ta- ﬁ
cie. Zastanawia sieg, jakie ksztalty dla nich wybrac. Na ile sposobéw moze Qo
wybra¢ zestaw ciasteczek dla rodzicow? N
(D
Drzialanie: s
~
Odp. Q

b) Chlopiec chce, aby mama i tata otrzymali ciasteczka o réznych ksztaltach.
Na ile sposobéw moze wybrac zestaw ciasteczek dla rodzicow?

Dzialanie:
Odp.

c) Grzesiek chce da¢ po jednym ciasteczku trzem kolezankom. Na ile sposo-
bow moze wybrac dla nich ciasteczka tak, aby kazda z dziewczynek otrzy-
mala ciasteczko w innym ksztalcie?

Dzialanie:
Odp.

d) Na festyn ciasteczka beda zapakowane po dwie sztuki w przezroczyste to-
rebki. Ile r6znych zestawéw mozna skomponowac?

Dzialanie:

Odp.

121




VIIL.2. Zastosowania reguty mnozenia

&) Mamy do dyspozycji 4 kartoniki z literami A, B, C, D, z ktérych uktadamy ,,sto-

122

wa~ (w naszej zabawie sfowa nie musza nic znaczy¢ ani zawiera¢ samoglosek).

a) Na ile sposobéw mozemy wybrac 2 kartoniki i utozy¢ z nich dwuliterowe
»stowa”? (Uwaga! DA i AD to dwa rozne ,,stowa”).
Wypisz wszystkie mozliwosci i zapisz odpowiednie dzialanie.

b) Na ile sposobow mozemy wybrac 2 kartoniki?
(Uwaga! DA i AD to ta sama para kartonikow).
Wypisz wszystkie mozliwe pary i zapisz odpowiednie dzialanie.

W szkole Franka szafki na ksigzki otwiera sie za pomocg trzycyfrowego kodu.
Podaj przyktadowy kod. Uzupelnij rozwigzanie i odpowiedz na pytanie, ile jest
trzycyfrowych kodow:

a) dowolnych,
Wybor pierwszej cyfry: mozliwo$ci
yPOrp j eytry Przyktadowy kod:
Wybdr drugiej cyfry: mozliwosci
Wybor trzeciej cyfry: mozliwoéci -
Wszystkich takich kodow jest: -
b) o réznych cyfrach,
Wybdr pierwszej cyfry: mozliwosci
y P J VY Przyktadowy kod:
Wybor drugiej cyfry: mozliwosci |
Wybor trzeciej cyfry: . - mozliwosci
Wszystkich takich kodow jest: . =
c) w ktérych pierwsza i ostatnia cyfra sg jednakowe.
Wybor pierwszej cytry: mozliwosci
Przyktadowy kod:
Wybor drugiej cyfry: mozliwos$ci |
Wybor trzeciej cyfry: - mozliwosci |

Wszystkich takich kodow jest: =



VIII.2. Zastosowania reguty mnozenia

e Jurek zapomnial pieciocyfrowego kodu do drzwi wejsciowych do domu. Uzu-
pelnij rozwigzanie i oblicz, ile mialby do sprawdzenia koddw, jezeli:
a) nie zapamietal zadnej cyfry,

Wybor pierwszej cyfry: 10 mozliwosci

Przyktadowy kod:
Wybdér drugiej cyfry: 10 mozliwosci
Wybor trzeciej cyfry: mozliwosci
Wybdr czwartej cyfry: mozliwosci
Wybor pigtej cyfry: mozliwosci

Wizystkich takich kodow jest:
b) wiedzial, ze cyfry w kodzie si¢ nie powtarzaja,

Wybdr pierwszej cyfry: mozliwosci - -
Przyktadowy kod:

Wybor drugiej cyfry: mozliwos$ci

Wybor trzeciej cyfry: mozliwosci

Wybdr czwartej cyfry: mozliwo$ci

Wybdr piatej cyfry: mozliwosci

Wizystkich takich kodow jest: -

c) kod jest liczbg palindromiczng (czyli taka, ktdra jest taka sama, gdy czytamy
ja od poczatku i od konca, np. 58385),

Wybdr pierwszej cyfry: mozliwosci o ]
Przyktadowy kod:

Wybdr drugiej cyfry: mozliwosci

Wybdr trzeciej cyfry: mozliwosci

Wybor czwartej cyfry: mozliwosci

Wybor piatej cytry: mozliwosci

Wszystkich takich kodow jest: =

d) kod zaczyna sie od cyfry 7.

Wybor pierwszej cyfry: mozliwosci |
Przyktadowy kod:

Wybdr drugiej cyfry: mozliwosci

Wybor trzeciej cyfry: mozliwosci

Wybor czwartej cyfry: mozliwosci

Wybor piatej cyfry: mozliwosci

Il

Wizystkich takich kodow jest:
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VIIl.2. Zastosowania reguty mnozenia

0 W kawiarni mozemy skomponowac deser z przedstawionych skladnikow.

=z B8 S

lody lody lody
waniliowe czekoladowe owocowe

¥y ® &\

gruszka  mandarynka winogrona  banan

f@ W N m

sok pomaranczowy sok porzeczkowy sok z kiwi sok jabtkowy sok wisniowy

Na ile sposobow mozna wybrac opisany deser?
Zapisz odpowiednie dzialanie i je wykonaj. Znajdz wynik w tabeli i wykresl
odpowiadajgcg mu litere. Pozostale litery utworzg hasto.

kulka lodéw i owoc

dwie kulki lodéw o réznych smakach
kulka lodow lub sok

sok i owoc

kulka lodéw oraz do wyboru owoc lub sok

dwie rozne kulki lodéw, owoc i sok

dwa rézne owoce lub jeden sok

F 0 T C E
3-4-4 =48 3.2:2=3 2.4.5=60 3+5=8 5.2=10

S E 0 T Y
4-3+5)=32  Ll+s5=11 5-4=20 4+5=9 3-4=12

R I w A L
3.-(4+5)=27 | 4-3+5=17 5-5=25 4-4=16 3:2=6

Hastlo:

Na medal
docwiczenia.pl
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(=] o] Obejrzyj film

\"/||Fe3) Obliczanie prawdopodobienstwa % docwiczenia.pl

Kod: M8R8SE

€D Rzucamy trzema réznymi monetami. Na rysunku przedstawiono wszystkie
mozliwe wyniki takiego rzutu. Uzupelnij obliczanie prawdopodobienstw.

000 00O® OO OB®®
RO ®O® QJ RBR®R

a) Jakie jest prawdopodobienstwo, ze otrzymamy same reszki?

Liczba wszystkich mozliwych wynikéw tego rzutu:

Liczba wynikéw, w ktorych sg same reszki:

Prawdopodobienstwo, ze otrzymamy same reszki: p = —

b) Jakie jest prawdopodobienstwo, ze otrzymamy dokladnie jedng reszke?

Liczba wszystkich mozliwych wynikow:
Liczba wynikow, w ktorych jest doktadnie jedna reszka:

Prawdopodobienstwo, ze otrzymamy dokladnie jedng reszke: p =

@) Rzucamy dwiema czworoséciennymi kostkami i dodajemy wyrzucone liczby.
Zapisz w tabeli wszystkie mozliwe sumy. Odpowiedz na pytania.

11 kostkal R 1 2 3 4
1 2 3 5
2
3
4

a) Ile jest wszystkich mozliwych wynikéw (sum)?

b) Jakie jest prawdopodobienstwo, ze suma liczb wynosi 37
Zaznacz na fioletowo sumy liczb réwne 3. Ile jest takich wynikow?

Szukane prawdopodobienstwo jest rowne: p = —

c) Jakie jest prawdopodobienstwo, ze suma liczb jest wigksza niz 5¢
Zaznacz na zolto sumy liczb wigksze niz 5. Ile jest takich wynikow?

Szukane prawdopodobienstwo jest rowne: p = —
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VII.3. Obliczanie prawdopodobienstwa

e Rzucamy dwiema czworos$ciennymi kostkami i mnozymy wyrzucone liczby.
Zapisz w tabeli wszystkie mozliwe iloczyny.

T kostka I kostka 1 5 3 :
1
2 2 4
3 9
4

Oblicz prawdopodobienstwo, ze iloczyn liczb, ktore wypadty:

a) jest parzysty, c) jest wiekszy niz 3,
b) jest réwny 4, d) jest wiekszy niz 20.

0 Rzucamy 4 razy monetg. Podaj wszystkie mozliwe wyniki tego doswiadczenia.
0000 OR . R_.—— e

00_ _ OR_ _ ——— —
00 OR_ _ s e o
00 OR.. . e S

Oblicz prawdopodobiefistwa podanych zdarzen. Zapisz odpowiadajgce im li-
tery i odczytaj hasto.

Zdarzenie Prawdopodobienstwo  Litera

Otrzymano wigcej orléw niz reszek.

Wypad! co najmniej jeden orzel.

Wypadly co najmniej dwa orly.

Otrzymano same orly lub same reszki.

Orlow i reszek bylo tyle samo.

1 A K 9] E S E N G J A

1 15 3 1 13 s 5 1 1 3 L

2 16 8 8 16 16 4 16 4 16 16
Hasto:

Na medal

docwiczenia.pl
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\"/||E“8 Kombinatoryka a prawdopodobienstwo

o Rzucamy kostkg dwudziestoscienng i kostka czworoécienng. Jakie jest praw-
dopodobienstwo, ze na obu kostkach wypadnie ta sama liczba?

Ile jest wszystkich mozliwych wynikéw rzutu dla kostki czworosciennej?
[le jest wszystkich mozliwych wynikéw rzutu dla kostki dwudziestoéciennej?

[le jest wszystkich mozliwych wynikéw rzutu obiema kostkami?

Wypisz wszystkie mozliwosci, dla ktérych liczba oczek na obu kostkach jest
taka sama; | 1 1,

Ile ich jest?

Oblicz szukane prawdopodobienstwo:

@) W pudelku s3 3 kule czarne i 5 bialych. Losujemy kolejno dwie kule

a) bez zwracania, b) ze zwracaniem.

Narysuj, jak wyglada zawartos$¢ pudetka tuz przed drugim losowaniem. OI,
a) losowanie bez zwracania b) losowanie ze zwracaniem B
N
\ / \ =
wylosowano x‘\ wylosowano r/ \\\
kule biatg / \ kule czarng /ﬁ \,

¥ X ¥ 3
) Jakie jest prawdopodobienstwo, ze otrzymamy dokladnie jednego orla, jesli

rzucimy monetg 2 razy? Jakie jest to prawdopodobienstwo, jedli rzucimy
monety 3 razy? Uzupelnij tabele.

2 rzuty 3 rzuty

Wypisz wszystkie mozliwe wyniki.

Wypisz wyniki, w ktérych orzel wypadt
dokladnie jeden raz.

Prawdopodobienstwo, ze orzel wypadt
dokladnie jeden raz.
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VIIl.4. Kombinatoryka a prawdopodobienstwo

€D Rozegrajcie 10 rund gry Matotto. Podsumujcie punkty. Nastepnie odpo-
wiedz na pytanie.

MATOTTO

Zasady gry

Kazdy z graczy dostaje trzy pionki (albo zastepujace je drobne przedmioty). Gracze
na przemian ustawiajg pionki na wybranych przez siebie wolnych polach planszy.
Pierwszy gracz rzuca dwiema szesciennymi kostkami do gry. Jesli wyrzuci liczby,
ktore spetniaja warunek opisany na wybranym polu, gracz otrzymuje 1 punkt

(po 1 punkcie za kazdy pionek). Nastepnie tak samo postepuje drugi gracz.

Tutaj zapisujcie zdobyte punkty.

Ktore pola najlepiej obstawiac?

Na medal
docwiczenia.pl
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